
ìÉÓÔÏË 3 (É ÓÎÏ×Á �ÒÅÄÅÌÙ)1. îÁÊÄÉÔÅ �ÒÅÄÅÌÙ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ: Á) xn = 1= 3√n;Â) xn = 1=( 3√n + 4√n); ×) xn = sinn= 3√n; Ç) xn = 1=pn, ÇÄÅ pn | n-Å �Ï�ÏÒÑÄËÕ �ÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ.2. ðÕÓÔØ xn > 0 É limn→∞ xn = a. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ limn→∞
√xn = √a.3. Á) ðÕÓÔØ limn→∞ xn = 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ limn→∞ sinxn = 0 (ÕËÁÚÁÎÉÅ:×ÏÓ�ÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÔÅÏÒÅÍÏÊ Ï Ä×ÕÈ ÍÉÌÉ�ÉÏÎÅÒÁÈ). Â) ðÕÓÔØ limn→∞ xn =a. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ limn→∞ sinxn = sina4. ðÕÓÔØ {xn}n∈N | ÓÈÏÄÑÝÁÑÓÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏÓÈÏÄÑÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ: Á) an = xn+1; Â) bn = xn−1(�ÒÉ n = 1 ÜÔÏ ÎÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÏ, É ÍÙ �ÏÌÏÖÉÍ ÄÌÑ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÏÓÔÉ b1 = 0;ÉÚÍÅÎÉÔÓÑ ÌÉ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ, ÅÓÌÉ �ÏÌÏÖÉÔØ b1 ÒÁ×ÎÙÍ ÄÒÕÇÏÍÕ ÞÉÓÌÕ?);×) 
n = xn2 ; Ç) dn = x[√n℄ (Ë×ÁÄÒÁÔÎÙÅ ÓËÏÂËÉ ÏÂÏÚÎÁÞÁÀÔ �ÅÌÕÀ ÞÁÓÔØ).5. (Á{Ç) ðÕÓÔØ, ÎÁ�ÒÏÔÉ×, × ÕÓÌÏ×ÉÑÈ �ÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÄÁÎÏ, ÞÔÏ ÓÈÏ-ÄÉÔÓÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {an} (ÓÏÏÔ×. {bn}, {
n}, {dn}). óÌÅÄÕÅÔ ÌÉ ÉÚÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {xn}?6. Á) ðÕÓÔØ f | ÆÕÎË�ÉÑ, Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÎÁ R. äÁÊÔÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ (�Ó �Ï-ÍÏÝØÀ " ÉM�) ÓÌÅÄÕÀÝÅÇÏ �ÏÎÑÔÉÑ: ��ÒÅÄÅÌ f(x) �ÒÉ x → +∞ ÒÁ×ÅÎ a�(ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ: limx→+∞ f(x) = a).Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ limx→+∞ f(x) = a ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ×Ù-�ÏÌÎÅÎÏ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÕÓÌÏ×ÉÅ: ÅÓÌÉ limn→∞ xn = +∞, ÔÏ limn→∞ f(xn) =a.
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