18.XII.2008. œÙÛËÉÎÓËÁÑ áÌÇÅÂÒÁ. 1-Ê ËÕÒÓ, 2008/2009 Ç. œÁÒÉÁÎÔ Ć 1

úÁÞčÔÎÁÑ ÐÉÓØÍÅÎÎÁÑ ÒÁÂÏÔÁ ÚÁ 1-Ê É 2-Ê ÍÏÄÕÌÉ.

úÁÄÁÞÉ ÍÏÖÎÏ ÒÅÛÁÔØ Œ ÌÀÂÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ. òÅÛÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞ 2, 4, 5, Á ÔÁËÖÅ ËÁÖÄÏÇÏ ÐÕÎËÔÁ ÚÁÄÁÞ 1, 3, 6 ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ. äÌÑ ÐÏÌÕÞÅÎÉÑ ÚÁ ÜÔÕ ÒÁÂÏÔÕ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÊ ÏÃÅÎËÉ Ă10Ą ÚÁŒÅÄÏÍÏ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÎÁÂÒÁÔØ 70 ÂÁÌÌÏŒ (ÉÚ 100 ŒÏÚÍÏÖÎÙÈ).

úÁÄÁÞÁ 1⋄1. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÃÉËÌÉÞÅÓËÏÊ ÁÄÄÉÔÉŒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ

Á) Z=(12) × Z=(15) Â) Z=(10) × Z=(21) åÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ËÁËÉÍ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ ÏÎÁ ÐÏÒÏÖÄÁÅÔÓÑ? åÓÌÉ ÎÅÔ | ÐÏÞÅÍÕ?

úÁÄÁÞÁ 1⋄2. œÙÞÉÓÌÉÔÅ det

1 1 0 1 + 3i 1 3 + 2i 3 − i 0 (2 − 2i)^2 5 − 2i 0 0 0 1 0 (3 + 2i)^2 (i − 3)^2 0 1 + i (2i − 5)^2 1 − 2i (2 − i)^2 1 (2 − 2i)^2 5 − 3i .

úÁÄÁÞÁ 1⋄3.

Á) îÁÊÄÉÔÅ ÃÉËÌÏŒÏÊ ÔÉÐ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË ÉÚ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ S_{12}: % = ( 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 7 6 10 9 3 12 11 2 5 4 1 8 )

œ = ( 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 7 12 9 3 4 8 11 6 10 5 1 2 )

ø = ( 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 7 4 10 12 3 9 11 2 5 6 1 8 )

Â) äÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË œ, ø ŒÙÑÓÎÉÔÅ, ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ ÌÉ ÏÎÁ ÓÒÅÄÉ ÓÔÅÐÅÎÅÊ %^n, n ∈ N, É ÅÓÌÉ ÄÁ, ÎÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÕÀ ÔÁËÕÀ ÓÔÅÐÅÎØ, Á ÅÓÌÉ ÎÅÔ | ÏÂSSÑÓÎÉÔÅ ÐÏÞÅÍÕ.

úÁÄÁÞÁ 1⋄4. œ ÞÅÔÙÒčÈÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ Ó ÂÁÚÉÓÏÍ e_1, e_2, e_3, e_4 ÚÁÄÁÎÙ ŒÅËÔÏÒÙ

”_1 = e_1 + 2e_2 ”_2 = 3e_1 + 5e_2 ”_3 = e_1 + 2e_3 + e_4 ”_4 = e_2 − e_3 − e_4

ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÔÏÖÅ ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÔ ÂÁÚÉÓ, ÒÁÚÌÏÖÉÔÅ ÐÏ ÜÔÏÍÕ ÂÁÚÉÓÕ ÉÓÈÏÄÎÙÅ ÂÁÚÉÓÎÙÅ ŒÅËÔÏÒÙ e_i, É ÎÁÊÄÉÔÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ŒÅËÔÏÒÁ xe_1 + ye_2 + ze_3 + we_4 Œ ÎÏŒÏÍ ÂÁÚÉÓÅ.

úÁÄÁÞÁ 1⋄5. ìÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ V^F� V ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÕÒÁŒÎÅÎÉÀ F^3−3F +1 = 0. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒ G = F^4 − 3F^2 − 2 ÏÂÒÁÔÉÍ, É ŒÙÒÁÚÉÔÅ G^{−1} Œ ŒÉÄÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÏÔ F .

úÁÄÁÞÁ 1⋄6. îÁ ÔÒčÈÍÅÒÎÏÍ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ W = F^3_2 ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F_2 = Z=(2) ÄÅÊ- ÓÔŒÕÅÔ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ g, ÍÁÔÒÉÃÁ ËÏÔÏÒÏÇÏ Œ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ

1 1 0 1 1 1 0 1 1 :

Á) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÓÔÅÐÅÎÉ g^n, n ∈ N, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÃÉËÌÉÞÅÓËÕÀ ÇÒÕÐÐÕ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ W É ÎÁÊÄÉÔÅ ÐÏÒÑÄÏË ÜÔÏÊ ÇÒÕÐÐÙ.

Â) îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ŒÅËÔÏÒÙ, ËÏÔÏÒÙÅ ÏÓÔÁÀÔÓÑ ÎÁ ÍÅÓÔÅ ÐÒÉ ÄÅÊÓÔŒÉÉ g. Œ) óËÏÌØËÏ ÏÒÂÉÔ ÉÍÅÅÔ ÇÒÕÐÐÁ ⟨g⟩ ÎÁ W É ËÁËÏŒÙ ÄÌÉÎÙ ÜÔÉÈ ÏÒÂÉÔ?