
18.XII.2008. ÷ÙÛËÉÎÓËÁÑ áÌÇÅÂÒÁ. 1-Ê ËÕÒÓ, 2008/2009 Ç. ÷ÁÒÉÁÎÔ �1úÁÞ£ÔÎÁÑ �ÉÓØÍÅÎÎÁÑ ÒÁÂÏÔÁ ÚÁ 1-Ê É 2-Ê ÍÏÄÕÌÉ.úÁÄÁÞÉ ÍÏÖÎÏ ÒÅÛÁÔØ × ÌÀÂÏÍ �ÏÒÑÄËÅ. òÅÛÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞ 2, 4, 5, Á ÔÁËÖÅ ËÁÖÄÏÇÏ �ÕÎËÔÁ ÚÁÄÁÞ 1, 3, 6Ï�ÅÎÉ×ÁÅÔÓÑ × 10 ÂÁÌÌÏ×. äÌÑ �ÏÌÕÞÅÎÉÑ ÚÁ ÜÔÕ ÒÁÂÏÔÕ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÊ Ï�ÅÎËÉ �10� ÚÁ×ÅÄÏÍÏ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏÎÁÂÒÁÔØ 70 ÂÁÌÌÏ× (ÉÚ 100 ×ÏÚÍÏÖÎÙÈ).úÁÄÁÞÁ 1⋄1. ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÌÉ �ÉËÌÉÞÅÓËÏÊ ÁÄÄÉÔÉ×ÎÁÑ ÇÒÕ��ÁÁ) Z=(12)× Z=(15) Â) Z=(10)× Z=(21)åÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ËÁËÉÍ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ ÏÎÁ �ÏÒÏÖÄÁÅÔÓÑ? åÓÌÉ ÎÅÔ | �ÏÞÅÍÕ?úÁÄÁÞÁ 1⋄2. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ det




1 1 0 1 + 3i 13 + 2i 3− i 0 (2− 2i)2 5− 2i0 0 0 1 0(3 + 2i)2 (i− 3)2 0 1 + i (2i− 5)21− 2i (2− i)2 1 (2− 2i)2 5− 3i












.úÁÄÁÞÁ 1⋄3.Á) îÁÊÄÉÔÅ �ÉËÌÏ×ÏÊ ÔÉ� ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË ÉÚ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕ��Ù S12:% = (1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127 6 10 9 3 12 11 2 5 4 1 8 )� = (1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127 12 9 3 4 8 11 6 10 5 1 2 )� = (1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 127 4 10 12 3 9 11 2 5 6 1 8 )Â) äÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË �, � ×ÙÑÓÎÉÔÅ, ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ ÌÉ ÏÎÁ ÓÒÅÄÉ ÓÔÅ�ÅÎÅÊ %n, n ∈ N,É ÅÓÌÉ ÄÁ, ÎÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÕÀ ÔÁËÕÀ ÓÔÅ�ÅÎØ, Á ÅÓÌÉ ÎÅÔ | ÏÂßÑÓÎÉÔÅ �ÏÞÅÍÕ.úÁÄÁÞÁ 1⋄4. ÷ ÞÅÔÙÒ£ÈÍÅÒÎÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å Ó ÂÁÚÉÓÏÍ e1, e2, e3, e4 ÚÁÄÁÎÙ ×ÅËÔÏÒÙ"1 = e1 + 2e2"2 = 3e1 + 5e2"3 = e1 + 2e3 + e4"4 = e2 − e3 − e4ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÔÏÖÅ ÓÏÓÔÁ×ÌÑÀÔ ÂÁÚÉÓ, ÒÁÚÌÏÖÉÔÅ �Ï ÜÔÏÍÕ ÂÁÚÉÓÕ ÉÓÈÏÄÎÙÅ ÂÁÚÉÓÎÙÅ×ÅËÔÏÒÙ ei, É ÎÁÊÄÉÔÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ×ÅËÔÏÒÁ xe1 + ye2 + ze3 + we4 × ÎÏ×ÏÍ ÂÁÚÉÓÅ.úÁÄÁÞÁ 1⋄5. ìÉÎÅÊÎÙÊ Ï�ÅÒÁÔÏÒ V F
- V ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÅÔ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÀ F 3−3F+1 = 0. ðÏËÁÖÉÔÅ,ÞÔÏ Ï�ÅÒÁÔÏÒ G = F 4 − 3F 2 − 2 ÏÂÒÁÔÉÍ, É ×ÙÒÁÚÉÔÅ G−1 × ×ÉÄÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÏÔ F .úÁÄÁÞÁ 1⋄6. îÁ ÔÒ£ÈÍÅÒÎÏÍ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å W = F

32 ÎÁÄ �ÏÌÅÍ F2 = Z=(2) ÄÅÊ-ÓÔ×ÕÅÔ ÌÉÎÅÊÎÙÊ Ï�ÅÒÁÔÏÒ g, ÍÁÔÒÉ�Á ËÏÔÏÒÏÇÏ × ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ




1 1 01 1 10 1 1 :Á) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÓÔÅ�ÅÎÉ gn, n ∈ N, ÏÂÒÁÚÕÀÔ �ÉËÌÉÞÅÓËÕÀ ÇÒÕ��Õ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÊ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á W É ÎÁÊÄÉÔÅ �ÏÒÑÄÏË ÜÔÏÊ ÇÒÕ��Ù.Â) îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ×ÅËÔÏÒÙ, ËÏÔÏÒÙÅ ÏÓÔÁÀÔÓÑ ÎÁ ÍÅÓÔÅ �ÒÉ ÄÅÊÓÔ×ÉÉ g.×) óËÏÌØËÏ ÏÒÂÉÔ ÉÍÅÅÔ ÇÒÕ��Á 〈g〉 ÎÁ W É ËÁËÏ×Ù ÄÌÉÎÙ ÜÔÉÈ ÏÒÂÉÔ?


