10.IV.2009. œÙÛËÉÎÓËÁÑ áÌÇÅÂÒÁ. 1-Ê ËÕÒÓ. íÏÄÕÌØ IV. ìÉÓÔÏË 14

ðÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ

á13⋄1. óËÏÌØËÏ ÉÍÅÅÔÓÑ Á) ÔÏÞÅË Â) k-ÍÅÒÎÙÈ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ n-ÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ ÉÚ q ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

á13⋄2. ðÕÓÔØ L_1; L_2 ⊂ P_n | ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÅÊ d_1 É d_2, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ d_1 +d_2 = n−1. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ p ∈ P_n \(L_1 ⊔L_2) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁÑ ÐÒÑÍÁÑ ‘ ∋ p, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ËÁË L_1, ÔÁË É L_2.

á13⋄3. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÎÁÂÏÒÏŒ ÉÚ (n + 2) ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞÅË ÎÁ P_n, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ Œ ËÁÖÄÏÍ ÉÚ ÎÁÂÏÒÏŒ ÎÉËÁËÉÅ (n + 1) ÔÏÞÅË ÎÁ ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ ÏÄÉÎ ÎÁÂÏÒ ÔÏÞÅË Œ ÄÒÕÇÏÊ.

á13⋄4. äÏÐÕÓÔÉÍ, ÞÔÏ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ P_n � P_n ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖ- ÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ. óËÏÌØËÏ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞÅË ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ Õ ÔÁËÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ?

á13⋄5. äÌÑ ËÒÉŒÙÈ Œ RP_2, ÚÁÄÁÎÎÙÈ Œ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÅ U_0 ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ:

Á) y = x^2 Â) y = x^3 Œ) y^2 + (x − 1)^2 = 1 Ç) y^2 = x^2(x + 1) ÎÁÐÉÛÉÔÅ ÉÈ ÇÌÏÂÁÌØÎÙÅ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ, Á ÔÁËÖÅ ÌÏËÁÌØÎÙÅ ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ Œ ÄŒÕÈ ÄÒÕÇÉÈ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ ËÁÒÔÁÈ U_1 U_2, É ÎÁÒÉÓÕÊÔÅ ŒÓÅ ÜÔÉ 12 ÁÆÆÉÎÎÙÈ ËÒÉŒÙÈ.

á13⋄6. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÁÑ ËÏÎÉËÁ^1 ÎÁ P_2(C) ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÀ ŒÉÄÁ (t_0 : t_1) → ( f_0(t_0; t_1) : f_1(t_0; t_1) : f_2(t_0; t_1) ) ; ÇÄÅ f_0, f_1, f_2 | ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÓÔÅÐÅÎÉ 2. îÁÐÉÛÉÔÅ ÔÁËÕÀ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÀ ÄÌÑ ËÏÎÉËÉ x^2 + y^2 = z^2, Á ÔÁËÖÅ 3 ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÏÔ (t_0; t_1), ÓÀÒØÅËÔÉŒÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÁÀÝÉÅ Z × Z ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÉÆÁÇÏÒÏŒÙÈ ÔÒÏÅË^2.

á13⋄7. óËÏÌØËÏ ÔÏÞÅË ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ Õ ËÏÎÉËÉ Ó ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ d, ÎÅ ÉÍÅÀÝÅÊ Ó ÜÔÏÊ ËÏÎÉËÏÊ ÏÂÝÉÈ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ?

á13⋄8. œÌÏÖÉÍ ÅŒËÌÉÄÏŒÕ ÐÌÏÓËÏÓÔØ R^2 Œ P_2(C) ËÁË ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÕÀ ÞÁÓÔØ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÁÆ- ÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÙ U_0. Á) îÁÊÄÉÔÅ Œ P_2(C) ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ŒÓÅÈ ËÏÎÉË, ŒÉÄÎÙÈ Œ R^2 ËÁË ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

Â) ìÀÂÁÑ ÌÉ ËÏÎÉËÁ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÎÁÊÄÅÎÎÙÅ ŒÙÛÅ ÔÏÞËÉ É ÉÍÅÀÝÁÑ ÈÏÔÑ ÂÙ 3 ÎÅ- ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙÅ ÔÏÞËÉ Œ R^2, ÂÕÄÅÔ ŒÉÄÎÁ Œ R^2 ËÁË ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ?

á13⋄9 (ËÒÉŒÁÑ œÅÒÏÎÅÚÅ). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ U 2-ÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÏÒÍ ÏÔ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ (t_0; t_1), Á ÞÅÒÅÚ S^dU | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÆÏÒÍ ÓÔÅ- ÐÅÎÉ d ÏÔ (t_0; t_1). œÌÏÖÅÎÉÅ c_d : P_1 = P(U)^{⊂ →d} � P(S^dU) = P_d ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÒÉŒÏÊ œÅÒÏÎÅÚÅ (ÉÌÉ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ) ÓÔÅÐÅÎÉ d. œÅÒÎÏ ÌÉ ÞÔÏ:

Á) ÐÒÉ 1 ⩽ m ⩽ d ÎÉËÁËÉÅ m + 1 ÔÏÞÅË ÎÁ C_d ÎÅ ÌÅÖÁÔ Œ (m − 1)-ÍÅÒÎÏÍ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ? Â) ŒÓÑËÁÑ ËÒÉŒÁÑ C ⊂ P_2, ÚÁÄÁŒÁÅÍÁÑ Œ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ ÕÒÁŒ- ÎÅÎÉÅÍ (t_0 : t_1) → ( f_0(t_0; t_1) : f_1(t_0; t_1) : f_2(t_0; t_1) ) , ÇÄÅ f_0, f_1, f_2 | ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ d, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÃÉÅÊ C_d?

Œ^*) ÌÀÂÙÅ (n + 3) ÔÏÞËÉ Œ P_n, ÎÉËÁËÉÅ (n + 1) ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÔÓÑ ÎÁ ËÒÉŒÕÀ œÅÒÏÎÅÚÅ ÐÏÄÈÏÄÑÝÉÍ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ?

Ç^*) úÁÄÁÊÔÅ C_d ÑŒÎÙÍÉ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ (ÎÁÞÎÉÔÅ Ó C_3 ⊂ P_3) á13⋄10. œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÏÐÉÛÉÔÅ ÐÒÏÅËÃÉÀ^3 ËÕÂÉËÉ œÅÒÏÎÅÚÅ C_3 ⊂ P_3:

Á) ÉÚ ÔÏÞËÉ t^3_0 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÎÁÔÑÎÕÔÕÀ ÎÁ 3 t^2_0t_1, 3 t_0t^2_1, É t^3_1 Â) ÉÚ ÔÏÞËÉ 3 t^2_0t_1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÎÁÔÑÎÕÔÕÀ ÎÁ t^3_0, 3 t_0t^2_1, and t^3_1 Œ) ÉÚ ÔÏÞËÉ t^3_0 + t^3_1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÎÁÔÑÎÕÔÕÀ ÎÁ t^3_0, 3 t^2_0t_1, and 3 t_0t^2_1 á13⋄11^*. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ, ÞÔÏ ÎÅÏÓÏÂÁÑ (ÂÅÚ ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ É ÚÁÏÓÔÒÅÎÉÊ) ËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁ P_2 ÎÅ ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÉ.

1ËÏÎÉËÏÊ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÌÏÓËÁÑ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ ËÒÉŒÁÑ, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ŒÔÏÒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ; ÎÅÐÒÉ- ŒÏÄÉÍÏÓÔØ, ÐÏ-ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ÏÚÎÁÞÁÅÔ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÓÔØ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ

2Ô. Å. ÔÒÏÅË ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÑŒÌÑÀÝÉÈÓÑ ÄÌÉÎÁÍÉ ÓÔÏÒÏÎ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ 3Ô. Å. ŒÙÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÏ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÄÌÑ ÐÒÏÅËÃÉÉ Œ ÐÏÄÈÏÄÑÝÉÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ, ÚÁÔÅÍ ÎÁÊÄÉÔÅ Åč ÏÄÎÏÒÏÄÎÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ, Á ÔÁËÖÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ Œ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ËÁÒÔÅ; ÎÁÒÉÓÕÊÔÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ, ŒÙÑÓÎÉÔÅ ÞÅÍÕ ÒÁŒÎÁ ÓÔÅÐÅÎØ ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ É ÉÍÅÅÔ ÌÉ ÏÎÁ ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ É/ÉÌÉ ÏÓÔÒÉÑ