28.X.2008. œÙÛËÉÎÓËÁÑ áÌÇÅÂÒÁ. 1-Ê ËÕÒÓ. 1-Ê ÍÏÄÕÌØ. ìÉÓÔÏË 6

äÅÌÉÍÏÓÔØ, ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ É ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÅ ÞÉÓÌÁ.

á6⋄1. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÃÅÌÙÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ 28 x + 30 y + 31 z = 365 .

á6⋄2. òÅÛÉÔÅ Œ Z=(360) ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ Á) x^2 = 1 Â^*) x^3 = 1 Œ^*) x^2 = 49 .

á6⋄3. îÁÊÄÉÔÅ Œ Q[x] ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÊ ÓÔÅÐÅÎÉ, ÄÁÀÝÉÊ ÏÓÔÁÔËÉ 1 + x, 1 + x^2 É 1 + x^3 ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ 1 + x^2, 1 + x^3 É 1 + x^4 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

á6⋄4. îÁÊÄÉÔÅ Œ Q[x] ÏÓÔÁÔËÉ ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ x^{179} + x^{57} + 1 ÎÁ: Á) x^2 − 1 Â) x^2 + 1 Œ) x^2 + x + 1.

á6⋄5. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÏ Q[^4 √ 2] = Q[x]=(x^4 − 2) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÅÍ, É ÎÁÊÄÉÔÅ Œ ÎčÍ ÞÉÓÌÏ, ÏÂÒÁÔÎÏÅ Ë ÞÉÓÌÕ 1 +^4 √ 2 + (_4√ 2 )_2 . á6⋄6. íÏÖÅÔ ÌÉ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÎÁÄ Q ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f ∈ Q[x] ÉÍÅÔØ ËÒÁÔÎÙÊ ËÏÒÅÎØ Œ C ?

á6⋄7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ K=I ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÅÍ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÉÄÅÁÌ I ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ ÎÉ Œ ËÁËÏÍ ÓÔÒÏÇÏ ÂÏÌØÛÅÍ ÉÄÅÁÌÅ, ÏÔÌÉÞÎÏÍ ÏÔ K (ÔÁËÉÅ ÉÄÅÁÌÙ I ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÍÁËÓÉÍÁÌØ- ÎÙÍÉ).

á6⋄8. ñŒÌÑÀÔÓÑ ÌÉ Q[x; y] É Z[x] ËÏÌØÃÁÍÉ ÇÌÁŒÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ?

á6⋄9. ðÕÓÔØ f; g ∈ Z[x] ÎÅ ÉÍÅÀÔ ÏÂÝÉÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ, ÏÔÌÉÞÎÙÈ ÏÔ ±1. íÏÖÅÔ ÌÉ ÆÁËÔÏÒ ËÏÌØÃÏ Z[x]=(f; g) ÂÙÔØ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÍ ?

á6⋄10. œÙÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÓÔÅÐÅÎÉ ⩽ 3 ÉÚ F_2[x] É F_3[x] .

á6⋄11. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÏÌÅ ÉÚ Á) 8 Â) 9 ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ, ÓÏÓÔÁŒØÔÅ ÅÇÏ ÔÁÂÌÉÃÕ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ, É ÏÐÉ- ÛÉÔÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÎÁ ÎčÍ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ.

á6⋄12^*. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÁ

Á) Z[i]^{def}= { a + bi ∈ C | a; b ∈ Z} Â) Z[!]^{def}= {a + b! ∈ C | a; b ∈ Z ; !^2 + ! + 1 = 0 } ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÅŒËÌÉÄÏŒÙÍÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ŒÙÓÏÔÙ ˚(z) = |z|^2.

á6⋄13. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÐÏÌÑ Q[^3 √ 2] = Q[x]=(x^3 − 2).

á6⋄14^*. åÓÔØ ÌÉ ÓÒÅÄÉ ÆÁËÔÏÒ ËÏÌÅÃ ËÏÌØÃÁ Z[i] ÐÏÌÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÉ Á) 2 Â) 3 ? åÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ÓËÏÌØËÏ Œ ÎčÍ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ?

á6⋄15^*. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÐÒÏÓÔÏÍ p ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ Z[i] � Z=(p)?