
25.IX.2008. ÷ÙÛËÉÎÓËÁÑ áÌÇÅÂÒÁ. 1-Ê ËÕÒÓ. 1-Ê ÍÏÄÕÌØ. ìÉÓÔÏË 4ëÏÍ�ÌÅËÓÎÙÅ ÞÉÓÌÁ.á4⋄1. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ1: Á) (5 + i)(7− 6i)3 + i ; Â) (1 + i)5(1− i)3 ; ×) (√3 + i1− i )30 ; Ç) (1 + 
os� + i sin�)k .á4⋄2. òÅÛÉÔÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ: Á) z2 + (2i− 7)z + (13− i) = 0 ; Â) z3 = i ;×) (z + 1)n − (z − 1)n = 0 ; Ç) (z + i)n + (z − i)n = 0 ; Ä) z = z3 .á4⋄3. ðÕÓÔØ x = 
os', y = sin'. ÷ÙÒÁÚÉÔÅ Re z, Im z, |z| É Arg z ÞÉÓÌÁ z = (x + iy)n ÞÅÒÅÚ ';ÄÁÌÅÅ ×ÙÒÁÚÉÔÅ: Á) sin 5' ÞÅÒÅÚ sin' ; Â) 
os (2��5) É sin (4��5) × ÒÁÄÉËÁÌÁÈ.á4⋄4*. ðÕÓÔØ m∈N | ÎÅÞ£ÔÎÏ. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ sinmx�sinx Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÏÔ sin2 x.
òÉÓ. 1 - 1. ëÏÍ�ÌÅËÓÎÁÑËÏÛÅÞËÁ.

îÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÓÔÅ�ÅÎØ, ËÏÒÎÉ É ÓÔÁÒÛÉÊ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔ. ó�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ù ÌÉ ÔÏÖÄÅÓÔ×Á:Á) sin(mx)sin x = (−4)m−12 m−12
∏j=1 (sin2 x− sin2 (2�j�m)) ;Â) (−1)m−12 sin(mx) = 2m−1 m−1

∏j=0 sin (x+ 2�j�m) .á4⋄5. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ zm + 1=zm, ÅÓÌÉ z + 1=z = 2 
os �.á4⋄6. ðÕÓÔØ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ m É n �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÀÔÓÑ × ×ÉÄÅÓÕÍÍÙ Ä×ÕÈ Ë×ÁÄÒÁÔÏ× ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. ðÒÅÄÓÔÁ×ØÔÅ ×ÔÁËÏÍ ×ÉÄÅ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ mn.á4⋄7. ëÕÄÁ �ÅÒÅ×ÏÄÑÔÓÑ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑÍÉ z 7→ z2 É z 7→ 1z :Á) �ÒÑÍÁÑ y = kx ; Â) ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ |z + i| = 1 ;×) ÄÅËÁÒÔÏ×Á É �ÏÌÑÒÎÁÑ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÙÅ ÓÅÔËÉ ; Ç) ËÏÛÅÞËÁ Ó ÒÉÓ. 1 - 1 ?á4⋄8. ÷ÓÅÇÄÁ ÌÉ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÁÑ É ÍÎÉÍÁÑ ÞÁÓÔÉ ËÏÒÎÑ Ë×ÁÄÒÁÔÎÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ Ó ËÏÍ�ÌÅËÓÎÙÍÉËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÁÍÉ ×ÙÒÁÖÁÀÔÓÑ × ÒÁÄÉËÁÌÁÈ ÞÅÒÅÚ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ É ÍÎÉÍÙÅ ÞÁÓÔÉ ËÏÜÆÆÉ�É-ÅÎÔÏ× ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ?á4⋄9. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÕÍÍÕ É �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ Á) ×ÓÅÈ ËÏÒÎÅÊ Â) s-ÔÙÈ ÓÔÅ�ÅÎÅÊ ×ÓÅÈ ËÏÒÎÅÊÓÔÅ�ÅÎÉ n ÉÚ 1.á4⋄10. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÕÍÍÙ: Á) (n0)+ (n4)+ (n8)+ · · · ; Â) (n1)+(n5)+(n9)+ · · · ;×) (n1)− 13 (n5)+ 19 (n9)+ · · · ; Ç) sinx+ sin 2x+ · · ·+ sinnx ;Ä) sin2 x+ sin2 3x+ · · ·+ sin2(2n− 1) ; Å) 
os x+ 2 
os 2x+ · · ·+ n 
os nx .á4⋄11. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ �Ï�ÁÒÎÏ ÒÁÚÎÙÅ z1; z2; z3 ∈ C ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ�ÒÑÍÏÊ, ËÏÇÄÁ z1 − z3z2 − z3 ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏ?á4⋄12. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÞÅÔÙÒÅ �Ï�ÁÒÎÏ ÒÁÚÎÙÅ ÔÏÞËÉ z1; z2; z3; z4 ∈ C, ÎÅ ÌÅÖÁÝÉÅ ÎÁ ÏÄÎÏÊ�ÒÑÍÏÊ, ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÏÇÄÁ ÉÈ Ä×ÏÊÎÏÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ(z1 − z3) : (z2 − z3)(z1 − z4) : (z2 − z4) ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏ?á4⋄13. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ z 7−→ (az+ b)=(
z+ d) (ÇÄÅ a; b; 
; d ∈ C) �ÅÒÅ×ÏÄÉÔ ÏËÒÕÖ-ÎÏÓÔÉ É �ÒÑÍÙÅ ÉÌÉ × ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÌÉ × �ÒÑÍÙÅ, ÓÏÈÒÁÎÑÑ �ÒÉ ÜÔÏÍ ÕÇÌÙ.á4⋄14. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ×ÓÑËÏÅ ËÏÍ�ÌÅËÓÎÏÅ ÞÉÓÌÏ z 6= −1 Ó |z| = 1 ÍÏÖÎÏ �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÔØ × ×ÉÄÅz = 1 + ti1− ti Ó t∈R?1Ô. Å. ÎÁÊÄÉÔÅ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÕÀ É ÍÎÉÍÕÀ ÞÁÓÔØ, ÍÏÄÕÌØ, ÁÒÇÕÍÅÎÔ É �Ï ×ÏÚÍÏÖÎÏÓÔÉ ÔÏÞÎÏ ÎÁÒÉÓÕÊÔÅ


