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úÁÄÁÞÁ 1. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÏÉÚ×ÏÄÎÕÀ
(

1
1+sin2 x

)(k)
(0) ÐÒÉ 0 ≤ k ≤ 4.

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ x = 0 ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ É ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁ ÁÎÁÌÉÔÉÞÅÓËÁÑ
ÆÕÎËÃÉÑ f , ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÁÑ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÀ xf2(x) − f(x) + 1 = 0. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÅÐÅÎÎÏÊ ÒÑÄ (ÐÏ ÓÔÅÐÅÎÑÍ x),
ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÀÝÉÊ ÜÔÕ ÆÕÎËÃÉÀ.
úÁÄÁÞÁ 3. Á) ðÒÉ a 6= 1 ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = ln(1 + x) ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÕÀ y = ax × ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É
ÅÝÅ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ, ÁÂÓÃÉÓÓÕ ËÏÔÏÒÏÊ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ f(a); ÔÁËÖÅ ÐÏÌÏÖÉÍ ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ f(1) = 0. ñ×ÌÑÅÔÓÑ
ÌÉ f ÁÎÁÌÉÔÉÞÅÓËÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ? îÁÊÄÉÔÅ f (k)(1) ÐÒÉ k = 1; 2; 3. Â) ðÒÉ a > 0 ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = tg x,
−�=2 < x < �=2, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÕÀ y = (1 + a)x × ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ÅÝÅ × Ä×ÕÈ ÔÏÞËÁÈ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÈ
ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÎÁÞÁÌÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ. áÂÓÃÉÓÓÕ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ, ÌÅÖÁÝÉÊ ÐÒÁ×ÅÅ ÎÕÌÑ, ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ
f(a) > 0; ÔÁËÖÅ ÐÏÌÏÖÉÍ ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ f(0) = 0. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ÁÎÁÌÉÔÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ F , ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ
× ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ a = 0 É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ F (a) = f(a) ÐÒÉ a ≥ 0? ×) á ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ F (a) = f(a2) ÐÒÉ ×ÓÅÈ a?
Ç) á ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ F (a) = (f(a))2 ÐÒÉ a ≥ 0?
úÁÄÁÞÁ 4. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ z(k)(0) ÐÒÉ k = 1; 2; 3, ÇÄÅ z | ÁÎÁÌÉÔÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÁÑ
ÕÒÁ×ÎÅÎÉÀ z3(x)− z(x)− x = 0 É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ Á) z(0) = 1, Â) z(0) = −1, ×) z(0) = 0.
úÁÄÁÞÁ 5. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÏÉÚ×ÏÄÎÙÅ '(k)(0), k = 1; 2; 3, ÇÄÅ ' | ÆÕÎËÃÉÑ, ÏÂÒÁÔÎÁÑ Ë ÆÕÎËÃÉÉ f × ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ
ÔÏÞËÉ 0 É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ '(0) = 0. úÄÅÓØ Á) f(x) = x+ x3 + sinx, Â) f(x) = xe−x.
úÁÄÁÞÁ 6. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ÁÎÁÌÉÔÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f , ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÁÑ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÀ x2f ′(x)+(x−1)f(x)+
1 = 0 É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ f(0) = 1?
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