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ëÒÁÔËÏÅ ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÅ. ëÏÍÐÁËÔÙ. ëÏÍÐÁËÔÎÏÓÔØ ÏÔÒÅÚËÁ É ÐÁÒÁÌÌÅÌÅÐÉÐÅÄÁ.

ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï A ⊂ X ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ËÏÍÐÁËÔÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÓÌÅÄÕ-
ÀÝÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ: ÅÓÌÉ A ⊂ ⋃

� U�, ÇÄÅ ×ÓÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á U� ÏÔËÒÙÔÙ, Á ÉÎÄÅËÓ � ÐÒÏÂÅÇÁÅÔ ÌÀÂÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï
(×ÏÚÍÏÖÎÏ, ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ, ÐÒÉÞÅÍ ÌÀÂÏÊ ÍÏÝÎÏÓÔÉ), ÔÏ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÎÁÂÏÒ ÉÎÄÅËÓÏ× �1; : : : ; �N ÔÁËÏÊ,
ÞÔÏ A ⊂ U�1 ∪ · · · ∪ U�N .
ôÅÏÒÅÍÁ 1. ïÔÒÅÚÏË [a; b] ⊂ R | ËÏÍÐÁËÔ.
ðÒÉÍÅÒ 1. ìÕÞ [c;+∞) ⊂ R | ÎÅ ËÏÍÐÁËÔ. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, [c;+∞) ⊂ ⋃∞

n=1(c + n − 1; c + n + 1). ïÄÎÁËÏ
ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÏ× (×ÉÄÁ (c + n − 1; c + n + 1) ÉÌÉ ÌÀÂÙÈ ÄÒÕÇÉÈ) | ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÅ
ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï, ËÏÔÏÒÏÅ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÓÏÄÅÒÖÁÔØ ÌÕÞ.

éÎÔÅÒ×ÁÌ (0; 1) ÔÁËÖÅ ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ËÏÍÐÁËÔÏÍ. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, (0; 1) ⊆ ⋃∞
n=2(1=n; 1). ðÒÉ ÜÔÏÍ ×ÓÅ ÉÎÔÅÒ×Á-

ÌÙ (1=n; 1) ×ÌÏÖÅÎÙ ÄÒÕÇ × ÄÒÕÇÁ: (1=2; 1) ⊂ (1=3; 1) ⊂ : : : , ÐÏÜÔÏÍÕ ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÏ×⋃N
i=1(1=ni; 1) ÒÁ×ÎÏ ÓÁÍÏÍÕ ÂÏÌØÛÏÍÕ ÉÚ ÎÉÈ, (1=n; 1), ÇÄÅ n = max(n1; : : : ; nN ). ôÅÍ ÓÁÍÙÍ ÜÔÏ ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ

ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ (0; 1).
äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ 1. ðÕÓÔØ [a; b] ⊂ ⋃

� U�, ÇÄÅ ×ÓÅ U� ⊂ R ÏÔËÒÙÔÙ, É ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚÏË
ÎÅÌØÚÑ ÐÏËÒÙÔØ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÎÁÂÏÒÏÍ ÍÎÏÖÅÓÔ× U�. òÁÚÄÅÌÉÍ ÏÔÒÅÚÏË [a; b] ÎÁ Ä×Å ÐÏÌÏ×ÉÎÙ: [a; (a + b)=2] É
[(a+b)=2; b]. ðÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ ÏÄÎÕ ÉÚ ÜÔÉÈ ÐÏÌÏ×ÉÎ ÎÅÌØÚÑ ÐÏËÒÙÔØ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÎÁÂÏÒÏÍ U� (ÉÎÁÞÅ ÏÂßÅÄÉÎÅÎÉÅ
Ä×ÕÈ ÐÏËÒÙÔÉÊ ÂÕÄÅÔ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÐÏËÒÙÔÉÅÍ [a; b]); ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÅ [a1; b1] É ÏÐÑÔØ ÒÁÚÄÅÌÉÍ ÐÏÐÏÌÁÍ. ðÏ ËÒÁÊÎÅÊ
ÍÅÒÅ ÏÄÎÕ ÉÚ ÜÔÉÈ ÐÏÌÏ×ÉÎ ÎÅÌØÚÑ ÐÏËÒÙÔØ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÎÁÂÏÒÏÍ U�; ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÅ [a2; b2] É ÐÒÏÄÏÌÖÉÍ ÐÒÏÃÅÓÓ.
ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ×ÌÏÖÅÎÎÙÈ ÏÔÒÅÚËÏ× [a; b] ⊃ [a1; b1] ⊃ [a2; b2] ⊃ : : : , ÎÉËÁËÏÊ
ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÐÏËÒÙ×ÁÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÎÁÂÏÒÏÍ U�. äÌÉÎÁ [an; bn] ÒÁ×ÎÁ (b− a)=2n É ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë ÎÕÌÀ ÐÒÉ
n→∞; ÏÔÓÀÄÁ ×ÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚËÉ ÉÍÅÀÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÕÀ ÏÂÝÕÀ ÔÏÞËÕ t ∈ [a; b].

ôÏÞËÁ t ÐÏËÒÙÔÁ ËÁËÉÍ-ÔÏ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ× U�: t ∈ U�0 . ðÏÓËÏÌØËÕ U�0 ÏÔËÒÙÔÏ, ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÉÎÔÅÒ×ÁÌ (t −
"; t+") ⊂ U�0 . ÷ÏÚØÍÅÍ n ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ (b−a)=2n < ". ðÏÓËÏÌØËÕ t ∈ [an; bn], ÐÏÌÕÞÉÍ [an; bn] ⊂ (t−"; t+") ⊂ U�0 ;
ÎÏ ÜÔÏ ÐÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉÔ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ [an; bn] ÎÅ ÐÏËÒÙ×ÁÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÎÁÂÏÒÏÍ ÍÎÏÖÅÓÔ× U�. ¤
ôÅÏÒÅÍÁ 2. äÌÑ ÌÀÂÙÈ a1 < b1; a2 < b2; : : : ; an < bn ÐÁÒÁÌÌÅÌÅÐÉÐÅÄ � = [a1; b1]×· · ·×[an; bn] = {(x1; : : : ; xn) ∈
Rn | a1 ≤ x1 ≤ b1; : : : ; an ≤ xn ≤ bn} ⊂ Rn | ËÏÍÐÁËÔ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÐÏÌÎÏÓÔØÀ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Õ ÔÅÏÒÅÍÙ 1, ÔÏÌØËÏ ÄÅÌÉÔØ ÎÕÖÎÏ ÐÁÒÅÌÌÅÌÅÐÉÐÅÄ
ËÁÖÄÙÊ ÒÁÚ ÎÁ 2n ÞÁÓÔÅÊ | ÐÏÐÏÌÁÍ ÐÏ ËÁÖÄÏÍÕ ÉÚÍÅÒÅÎÉÀ. ðÏÄÒÏÂÎÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï | ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÅ.
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