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ëÒÁÔËÏÅ ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÅ. ôÏÞÎÁÑ ×ÅÒÈÎÑÑ ÇÒÁÎØ. ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.

1. ôÏÞÎÙÅ ×ÅÒÈÎÉÅ É ÎÉÖÎÉÅ ÇÒÁÎÉ ÷ ÜÔÏÍ ÒÁÚÄÅÌÅ ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÒÁÂÏÔÁÔØ Ó ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏÍ R = R∪{−∞;∞}.
íÙ ÂÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ −∞ < a < +∞ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ a ∈ R; ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á ÍÅÖÄÕ
ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ | ËÁË ÏÂÙÞÎÏ.
ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1. ðÕÓÔØ X ⊂ R (Ô.Å. X | ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÐÌÀÓ, ×ÏÚÍÏÖÎÏ, ÜÌÅÍÅÎÔÙ +∞
É −∞). çÏ×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔ M ∈ R ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï X Ó×ÅÒÈÕ, ÅÓÌÉ a ≤M ÄÌÑ ×ÓÑËÏÇÏ a ∈ X.

ïÞÅ×ÉÄÎÏ, ËÁÖÄÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï X ⊂ R ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÏ Ó×ÅÒÈÕ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ M = +∞. åÓÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï X ÏÇÒÁÎÉ-
ÞÅÎÏ Ó×ÅÒÈÕ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍ (É, ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ÓÁÍÏ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ É, ×ÏÚÍÏÖÎÏ,
−∞), ÔÏ ÏÎÏ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÍ Ó×ÅÒÈÕ.

áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏ, ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÀÝÅÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÓÎÉÚÕ, É ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÅ ÓÎÉÚÕ.
íÎÏÖÅÓÔ×Ï ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÏ É Ó×ÅÒÈÕ, É ÓÎÉÚÕ; ÔÁËÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÓÏÓÔÏÉÔ
ÔÏÌØËÏ ÉÚ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

ðÒÉÍÅÒ 1. ïÔÒÅÚÏË [0; 1] def= {x ∈ R | 0 ≤ x ≤ 1} ÏÇÒÁÎÉÞÅÎ Ó×ÅÒÈÕ ÞÉÓÌÏÍ 1 (ÉÌÉ ÌÀÂÙÍ ÞÉÓÌÏÍ, Â�ÏÌØÛÉÍ 1),
Á ÓÎÉÚÕ | ÞÉÓÌÏÍ 0 (ÉÌÉ ÌÀÂÙÍ ÞÉÓÌÏÍ, ÍÅÎØÛÉÍ 0) | ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ ÜÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï. íÎÏÖÅÓÔ×Ï
R ×ÓÅÈ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÏ Ó×ÅÒÈÕ +∞, ÓÎÉÚÕ | −∞, É ÔÏÌØËÏ ÉÍÉ.
ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2. îÁÉÍÅÎØÛÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔ M ∈ R, ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÀÝÉÊ Ó×ÅÒÈÕ ÎÅÐÕÓÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï X ⊂ R, ÎÁÚÙ-
×ÁÅÔÓÑ ÔÏÞÎÏÊ ×ÅÒÈÎÅÊ ÇÒÁÎØÀ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á X (ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ: M = supX). éÎÙÍÉ ÓÌÏ×ÁÍÉ, ÜÌÅÍÅÎÔ M ∈ R
ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÔÏÞÎÏÊ ×ÅÒÈÎÅÊ ÇÒÁÎØÀ X, ÅÓÌÉ ÏÎ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï X Ó×ÅÒÈÕ, ÎÏ ÎÉ ÏÄÉÎ ÜÌÅÍÅÎÔ m ∈ R,
ÍÅÎØÛÉÊ M , ÜÔÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ ÎÅ ÏÂÌÁÄÁÅÔ: , ∀a ∈ X a ≤M , ÎÏ ∀m < M∃b ∈ X b > m.

áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÐÏÎÑÔÉÅ ÔÏÞÎÏÊ ÎÉÖÎÅÊ ÇÒÁÎÉ (ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ: inf X).
ðÒÉÍÅÒ 2. 1 = sup[0; 1]. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, ÅÓÌÉ a ∈ [0; 1], ÔÏ a ≤ 1 | ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, 1 ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ ÏÔÒÅÚÏË
Ó×ÅÒÈÕ. ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎ, ÅÓÌÉ m < 1, ÔÏ m ÎÅ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ ÏÔÒÅÚÏË Ó×ÅÒÈÕ, Ô.Ë. 1 ∈ [0; 1].

áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÄÏËÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï 0 = inf[0; 1].
ïÂÏÂÝÅÎÉÅÍ ÐÒÉÍÅÒÁ 2 Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÏÞÅ×ÉÄÎÏÅ ÚÁÍÅÞÁÎÉÅ:

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 1. åÓÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï X ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔ, ÔÏ ÏÎ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÇÏ ÔÏÞÎÏÊ ×ÅÒÈÎÅÊ
ÇÒÁÎØÀ. ïÂÒÁÔÎÏ, ÅÓÌÉ M def= supX ∈ X, ÔÏ M | ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á X.

ïÄÎÁËÏ ÔÏÞÎÁÑ ×ÅÒÈÎÑÑ ÇÒÁÎØ ÍÏÖÅÔ É ÎÅ ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Õ (ÔÏÇÄÁ, ÓÏÇÌÁÓÎÏ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÀ 1,
ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÇÏ ÜÌÅÍÅÎÔÁ):

ðÒÉÍÅÒ 3. ðÕÓÔØ X = (0; 1) def= {x ∈ R | 0 < x < 1}. ôÏÇÄÁ 1 = supX: ÑÓÎÏ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ 1 ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ (0; 1)
Ó×ÅÒÈÕ. åÓÌÉ 0 < m < 1, ÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ a ∈ (0; 1) ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ a > m | ÎÁÐÒÉÍÅÒ, a = (1 +m)=2. þÉÓÌÏ m ≤ 0,
ÏÞÅ×ÉÄÎÏ, ÔÁËÖÅ ÎÅ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ ÉÎÔÅÒ×ÁÌ Ó×ÅÒÈÕ. ôÁËÖÅ ×ÅÒÎÏ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï 0 = inf(0; 1), ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï
ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ.

åÓÌÉ ÔÅÐÅÒØ X = (0; 1)∩Q ⊂ R | ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ (ÞÉÓÅÌ ×ÉÄÁ m=n, ÇÄÅ m;n | ÎÁÔÕÒÁÌØ-
ÎÙÅ ÞÉÓÌÁ), ÌÅÖÁÝÉÈ ÎÁ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÅ (0; 1), ÔÏ ÔÁËÖÅ ×ÅÒÎÙ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á supX = 1 É inf X = 0. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏ, 1
ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ X Ó×ÅÒÈÕ, ÐÏÓËÏÌØËÕ X ⊂ (0; 1). ðÕÓÔØ m < 1; ÄÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á ÔÏÇÏ, ÞÔÏ m ÎÅ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ
X Ó×ÅÒÈÕ, ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÅ (m; 1) ÉÍÅÅÔÓÑ ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ ÏÄÎÏ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ.
äÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ (ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÕÀ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÀ) 0; 1=n; 2=n; : : : ; (n−1)=n,
ÇÄÅ n | ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÂÏÌØÛÅÅ 1=(1 −m). ðÒÏÇÒÅÓÓÉÑ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ; ÛÁÇ ÅÅ ÒÁ×ÅÎ
1=n < 1−m, Á ÄÌÉÎÁ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÁ (m; 1) ÒÁ×ÎÁ 1−m | ÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ ÏÄÉÎ ÞÌÅÎ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ
ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ ÉÎÔÅÒ×ÁÌÕ.
ðÒÉÍÅÒ 4. ðÕÓÔØ A ⊂ R É f : A→ R | ×ÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, Ô.Å. ÆÕÎËÃÉÑ, ÏÂÌÁÄÁÀÝÁÑ ÔÁËÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ:
ÅÓÌÉ x ≤ y É x; y ∈ A, ÔÏ f(x) ≤ f(y). ðÕÓÔØ M = supF , ÇÄÅ F = {f(x) | x ∈ A} (ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÚÎÁÞÅÎÉÊ ÆÕÎËÃÉÉ
f). äÏËÁÖÅÍ ÔÏÇÄÁ, ÞÔÏ M = limx→+∞ f(x).

ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ ×ÎÁÞÁÌÅ, ÞÔÏ M ∈ R. ðÕÓÔØ U"(M) = (M − ";M + ") | ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ M . þÉÓÌÏ M − " < M =
supF ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÔÏÞÎÏÊ ×ÅÒÈÎÅÊ ÇÒÁÎÉ ÎÅ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ Ó×ÅÒÈÕ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï F | ÔÏ ÅÓÔØ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ
ÜÌÅÍÅÎÔ y ∈ F ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ y > M − ".
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ðÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á F ÄÏÌÖÎÏ ÂÙÔØ y = f(c) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ c ∈ A. ðÏÓËÏÌØËÕ ÆÕÎËÃÉÑ f |
×ÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ, ÐÒÉ x > c, x ∈ A, ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ f(x) > f(c) > M −". ÷ ÔÏ ÖÅ ×ÒÅÍÑ M ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï
F Ó×ÅÒÈÕ, ÔÁË ÞÔÏ f(x) ≤ M < M + ". ôÅÍ ÓÁÍÙÍ ÐÒÉ x ∈ Uc(+∞) ∩ A = (Ó;+∞) ∩ A ÉÍÅÅÍ f(x) ∈
(M − ";M + ") = U"(M). üÔÏ É ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ M = limx→+∞ f(x).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï × ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ M = +∞, ÏÓÔÁÅÔÓÑ × ËÁÞÅÓÔ×Å ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÑ. åÝÅ ÏÄÎÏ ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÅ |
ÄÏËÁÚÁÔØ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ: ÅÓÌÉ f | ×ÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ É M = limx→+∞ f(x), ÔÏ M = supF , ÇÄÅ
F = {f(x) | x ∈ A}.
ôÅÏÒÅÍÁ 1. ÷ÓÑËÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï X ⊂ R ÉÍÅÅÔ ÔÏÞÎÕÀ ×ÅÒÈÎÀÀ ÇÒÁÎØ, ÐÒÉÞÅÍ ÒÏ×ÎÏ ÏÄÎÕ.
äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. äÏËÁÖÅÍ ×ÎÁÞÁÌÅ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÓÔØ. ðÕÓÔØ M1 = supX É M2 = supX. åÓÌÉ M1 É M2 ÎÅ ÒÁ×-
ÎÙ, ÔÏ ÏÄÎÏ ÉÚ ÎÉÈ ÍÅÎØÛÅ ÄÒÕÇÏÇÏ; ÎÁÐÒÉÍÅÒ, M1 < M2. ðÏÓËÏÌØËÕ M2 | ÔÏÞÎÁÑ ×ÅÒÈÎÑÑ ÇÒÁÎØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á
X, ÔÏ M1 ÎÅ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ X Ó×ÅÒÈÕ. îÏ ÔÏÇÄÁ M1 ÓÁÍÏ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÔÏÞÎÏÊ ×ÅÒÈÎÅÊ ÇÒÁÎØÀ.

ðÒÉ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Å ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÑ ÒÁÚÂÅÒÅÍ Ä×Á ÓÌÕÞÁÑ: ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ L, ÏÇÒÁÎÉÞÉ-
×ÁÀÝÅÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï X Ó×ÅÒÈÕ, É ÔÁËÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÎÅ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ. ÷Ï ×ÔÏÒÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÉÍÅÅÍ supX = +∞: ÄÅÊÓÔ×É-
ÔÅÌØÎÏ, +∞ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ X ⊂ R Ó×ÅÒÈÕ (ÐÏÓËÏÌØËÕ ÏÎÏ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ Ó×ÅÒÈÕ ×ÓÅ R), Á ÅÓÌÉ m < +∞, ÔÏ m
| ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ (ÉÌÉ −∞) É, ÐÏ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÀ, X Ó×ÅÒÈÕ ÎÅ ÏÇÒÁÎÉÞÉ×ÁÅÔ.

÷ ÐÅÒ×ÏÍ ÖÅ ÓÌÕÞÁÅ ÍÙ ÓÔÁÌËÉ×ÁÅÍÓÑ Ó ÐÒÉÎÃÉÐÉÁÌØÎÏÊ ÔÒÕÄÎÏÓÔØÀ: Á ÞÔÏ ÔÁËÏÅ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉ-
ÓÌÏ? äÏ ÓÉÈ ÐÏÒ ÏÔÓÕÔÓÔ×ÉÅ ÆÏÒÍÁÌØÎÏÇÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁÍ ÎÅ ÍÅÛÁÌÏ: ÍÙ ÐÏÌØÚÏ×ÁÌÉÓØ ÔÏÌØËÏ ÎÅËÏÔÏÒÙÍÉ
Ó×ÏÊÓÔ×ÁÍÉ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ (ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ÐÒÁ×ÉÌÏÍ ÓÌÏÖÅÎÉÑ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×) | ÐÏÜÔÏÍÕ ÞÅÍ ÂÙ ÎÉ ÂÙÌÉ
ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÎÁÛÉ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á ÐÒÁ×ÉÌØÎÙ, ËÏÌØ ÓËÏÒÏ ÜÔÉ Ó×ÏÊÓÔ×Á ×ÙÐÏÌÎÅÎÙ. îÏ ÔÅÐÅÒØ
ÓÉÔÕÁÃÉÑ ÉÎÁÑ: ÎÕÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÅ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ, ÎÅ ÉÍÅÑ ÎÉËÁËÏÊ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÉ ÄÌÑ
ÎÅÇÏ. äÌÑ ÜÔÏÇÏ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÔÅÏÒÅÍÙ ÐÒÅÒ×ÁÎÏ, ÚÁËÏÎÞÉÍ ÐÏÚÄÎÅÅ. . . ¤
2. äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ äÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ a0:a1a2 : : : , ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ ÃÅ-
ÌÏÇÏ ÞÉÓÌÁ a0 ∈ Z É ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ai ∈ {0; 1; : : : ; 9} (ÃÉÆÒ); ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÓÞÉÔÁÅÔÓÑ,
ÞÔÏ ÅÓÌÉ an+1 = an+2 = · · · = 9, ÎÏ an 6= 9 (ÉÌÉ n = 0), ÔÏ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ a0:a1a2 : : : an99 : : : ÜÔÏ ÔÏ
ÖÅ ÓÁÍÏÅ, ÞÔÏ a0:a1a2 : : : (an + 1) 00 : : : . þÉÓÌÏ a0 ∈ Z ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÃÅÌÏÊ ÞÁÓÔØÀ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ; ÞÉÓÌÏ
0:a1a2 : : : | ÅÇÏ ÄÒÏÂÎÏÊ ÞÁÓÔØÀ. íÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÓÅÈ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ R.

åÓÌÉ an+1 = an+2 = · · · = 0, ÔÏ ÃÉÆÒÙ an+1 É ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÏÂÙÞÎÏ ÎÅ ÐÉÛÕÔ; ÔÁËÏÅ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÏÊ
ÄÅÓÑÔÉÞÎÏÊ ÄÒÏÂØÀ.

ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÐÒÉ×ÅÄÅÎÎÏÅ ×ÙÛÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÓÏ×ÐÁÄÁÅÔ ÓÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÚÁÐÉÓØÀ
ÅÇÏ × ×ÉÄÅ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÄÅÓÑÔÉÞÎÏÊ ÄÒÏÂÉ ÔÏÌØËÏ ÄÌÑ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. äÌÑ ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÑ ÏÔÒÉÃÁ-
ÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÍÙ ÂÅÒÅÍ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÅ a0 ∈ {−1;−2; : : : }, Á ÄÒÏÂÎÕÀ ÞÁÓÔØ ÓÞÉÔÁÅÍ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ: ÔÏ,
ÞÔÏ ÏÂÙÞÎÏ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ −0:120 : : : , ÍÙ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍ (−1):8800 : : : . üÔÏ ÐÏÚ×ÏÌÑÅÔ, ×Ï-ÐÅÒ×ÙÈ, ÎÅ ÈÒÁÎÉÔØ
ÏÔÄÅÌØÎÏ ÚÎÁË ÞÉÓÌÁ (ÏÎ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÚÎÁËÏÍ ÃÅÌÏÊ ÞÁÓÔÉ), Á ×Ï-×ÔÏÒÙÈ, ÏÂÌÅÇÞÁÅÔ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÓÒÁ×ÎÅÎÉÑ
ÞÉÓÅÌ:
ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 3. ðÕÓÔØ x; y ∈ R: x = a0:a1a2 : : : É y = b0:b1b2 : : : , É ÐÕÓÔØ x 6= y. çÏ×ÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ x ÍÅÎØÛÅ
ÞÉÓÌÁ y (ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ x < y), ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ n ≥ 0, ÞÔÏ a0 = b0; a1 = b1; : : : ; an−1 = bn−1, ÎÏ an < bn.

úÁÐÉÓØ x ≤ y ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ x < y ÉÌÉ x = y.
ó×ÏÊÓÔ×Á ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ É ÉÈ ÓÒÁ×ÎÅÎÉÑ ÂÕÄÕÔ ÒÁÚÏÂÒÁÎÙ × ÓÌÅÄÕÀÝÅÊ ÌÅËÃÉÉ.


