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Задачи для семинара, список 4

1. Пусть C — канторово множество. Докажите, что C гомеоморфно C ×
C.
2. Пусть опять C — канторово множество. Постройте сюръективное
непрерывное отображение C → [0; 1].
3. И снова C — канторово множество. Докажите, что сущестует непре-
рывное сюръективное отображение g : C → [0; 1]× [0; 1].
4. Пусть g : C → [0; 1] × [0; 1]— отображение из задачи 3. Продолжим
его до отображения f : [0; 1] → [0; 1] × [0; 1] следующим образом. Если
x ∈ C, то f(x) = g(x), е если x ∈ (a; b), где (a; b)— один из интерва-
лов, выкинутых из [0; 1] при построении канторова множества, и если
x = λa + (1 − λ)b, то полагаем f(x) = λg(a) + (1 − λ)g(b) (линейное
продолжение). Покажите, что f — непрерывная сюръекция.
5. Покажите, что [0; 1) и (0; 1) не гомеоморфны.
6. Покажите, что [0; 1) и [0; 1] не гомеоморфны.
7. Покажите, что отрезок и квадрат не гомеоморфны.
8. Покажите, что отрезок и окружность не гомеоморфны.
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