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òÅÛÉÔÅ ÚÁÄÁÞÉ; ÕÓÌÏ×ÉÑ ×ÏÚØÍÉÔÅ Ó ÓÏÂÏÊ ÎÁ ËÏÎÔÒÏÌØÎÕÀ.
úÁÄÁÞÁ 1ð. ðÕÓÔØ X | ÂÕËÅÔ k ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, A ⊂ X | ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ ×ÅÒÛÉÎÙ ÂÕËÅÔÁ v, B = X \ {v}.
÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ íÁÊÅÒÁ{÷ÉÅÔÏÒÉÓÁ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ X = A ∪ B (Ô.Å. ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ×ÓÅ ×ÈÏÄÑÝÉÅ ×
ÎÅÅ ÇÒÕÐÐÙ É ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÙ). îÁÊÄÉÔÅ × ËÁÞÅÓÔ×Å ÓÌÅÄÓÔ×ÉÑ H1(C \ {z1; : : : ; zk}) ÄÌÑ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÈ ÐÏÐÁÒÎÏ
ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞÅË z1; : : : ; zk.
úÁÄÁÞÁ 2ð. ðÕÓÔØ T | ÐÒÁ×ÉÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÄÅÊÓÔ×ÕÅÔ ÐÏ×ÏÒÏÔÁÍÉ ×ÏËÒÕÇ ÃÅÎÔÒÁ (ÎÁ ÕÇÌÙ
0, 2�=3 É 4�=3) ÇÒÕÐÐÁ Z=3Z. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ O ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ÏÒÂÉÔ, Á p : T → O | ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÕÀ ÐÒÏÅËÃÉÀ.
÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ H1(T ), H1(O) É ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ p∗ : H1(T )→ H1(O).

äÌÑ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÊ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ P : C→ C ËÒÉÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÏÞËÏÊ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ z ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ P ′(z) =
0; ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÍ ÚÎÁÞÅÎÉÅÍ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ P (z), ÇÄÅ z | ËÒÉÔÉÞÅÓËÁÑ ÔÏÞËÁ.
úÁÄÁÞÁ 3ð. ðÕÓÔØ c1; : : : ; ck | ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ P , a1; : : : ; am | ÐÏÌÀÓÁ P , É N = P−1({c1; : : : ; ck}) ∪
{a1; : : : ; am} ⊂ C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P : C \N → C \ {c1; : : : ; ck} | ÎÁËÒÙÔÉÅ.
õËÁÚÁÎÉÅ. íÎÏÖÅÓÔ×Ï A ÓÏÄÅÒÖÉÔ ×ÓÅ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÅ ÔÏÞËÉ P (ÈÏÔÑ ÓÏÓÔÏÉÔ ÎÅ ÔÏÌØËÏ ÉÚ ÎÉÈ!).
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