
Ïðîãðàììà êîëëîêâèóìà

Îïðåäåëåíèÿ:

Âíóòðåííèå è âíåøíèå àâòîìîðôèçìû ãðóïïû, öåíòð ãðóïïû, êîììóòàíò ãðóïïû, ïîëóïðÿìîå ïðîèçâåäåíèå ãðóïï,
íîðìàëüíûé ðÿä, êîìïîçèöèîííûé ðÿä, ðàçðåøèìàÿ ãðóïïà, ïðîñòàÿ ãðóïïà, p-ãðóïïà, ñèëîâñêàÿ ïîäãðóïïà êîíå÷íîé
ãðóïïû, ëèíåéíûå ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïïû, èíâàðèàíòíûå ïîäïðîñòðàíñòâà, ïîäïðåäñòàâëåíèÿ è ôàêòîðïðåäñòàâëåíèÿ,
äâîéñòâåííîå ïðåäñòàâëåíèå, íåïðèâîäèìûå ïðåäñòàâëåíèÿ, âïîëíå ïðèâîäèìûå ïðåäñòàâëåíèÿ, ëåâûå è ïðàâûå ìîäó-
ëè íàä àññîöèàòèâíîé àëãåáðîé, ïðîñòûå ìîäóëè, ïîëóïðîñòûå ìîäóëè, ãðóïïîâàÿ àëãåáðà êîíå÷íîé ãðóïïû, õàðàêòåð
ïðåäñòàâëåíèÿ.

Ôîðìóëèðîâêè:

Òåîðåìà îá èçîìîðôèçìå, òåîðåìà î ñîîòâåòñòâèè, òåîðåìû Ñèëîâà, òåîðåìà Ìàøêå, ëåììà Øóðà, òåîðåìà î äâîéíîì
öåíòðàëèçàòîðå (òåîðåìà ïëîòíîñòè), ñîîòíîøåíèå îðòîãîíàëüíîñòè äëÿ õàðàêòåðîâ.

Òåîðåòè÷åñêèå âîïðîñû:

1. Äîêàæèòå òåîðåìó îá èçîìîðôèçìå.

2. Äîêàæèòå òåîðåìó î ñîîòâåòñòâèè.

3. Äîêàæèòå ÷òî â ëþáîé êîíå÷íîé ãðóïïå äëÿ ëþáîãî ïðîñòîãî p ñóùåñòâóåò ñèëîâñêàÿ p-ïîäãðóïïà.

4. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáàÿ p-ïîäãðóïïà êîíå÷íîé ãðóïïû ñîäåðæèòñÿ â íåêîòîðîé ñèëîâñêîé, ïðè÷åì âñå ñèëîâñêèå
p-ïîäãðóïïû ñîïðÿæåíû.

5. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî ñèëîâñêèõ p-ïîäãðóïï ñðàâíèìî ñ 1 ïî ìîäóëþ p.

6. Äîêàæèòå, ÷òî çíàêîïåðåìåííàÿ ãðóïïà A5 ïðîñòà.

7. Äîêàæèòå òåîðåìó Ìàøêå.

8. Ïóñòü A � àññîöèàòèâíàÿ àëãåáðà ñ åäèíèöåé íàä ïîëåì k, è ïóñòü V � ëåâûé A-ìîäóëü, êîíå÷íîìåðíûé íàä k.
Äîêàæèòå, ÷òî ìîäóëü V ïîëóïðîñò òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà åãî ìîæíî ðàçëîæèòü â ñóììó ïðîñòûõ ïîäìî-
äóëåé.

9. Äîêàæèòå ëåììó Øóðà.

10. Ïóñòü A� êîíå÷íîìåðíàÿ ïîëóïðîñòàÿ àëãåáðà íàä àëãåáðàè÷åñêè çàìêíóòûì ïîëåì. Äîêàæèòå, ÷òî A èçîìîðôíà
ïðÿìîé ñóììå ìàòðè÷íûõ àëãåáð íàä ýòèì ïîëåì.

11. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî íåïðèâîäèìûõ êîìïëåêñíûõ ïðåäñòàâëåíèé êîíå÷íîé ãðóïïû ðàâíî ÷èñëó êëàññîâ ñîïðÿ-
æåííîñòè, à ñóììà êâàäðàòîâ ðàçìåðíîñòåé íåïðèâîäèìûõ ïðåäñòàâëåíèé ðàâíà ïîðÿäêó ãðóïïû.

12. Äîêàæèòå, ÷òî õàðàêòåðû íåïðèâîäèìûõ ïðåäñòàâëåíèé îáðàçóþò îðòîíîðìèðîâàííûé áàçèñ â ïðîñòðàíñòâå öåí-
òðàëüíûõ ôóíêöèé.


