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Anannsz 11 JIucrok 3

bBanaxoBbl mpocTpaHCTBA

Omnpenenenne 1. BekropHoe npocrpancTso Hal R ¢ Hopmoit ||z]| nassiBaercs banazroswvim npo-
CMPAHCMEOM, €CJTH OHO TIOJHO OTHOCHTENbHO MeTpuku d(a,b) = ||b — all.

3amaua 1. [lyctb p € R, p > 1.

a) JlokaKuTe, 9TO MHOMKECTBO IOC/IEA0BATENbHOCTEH (a1, A, . .. ), AT KOTOPHIX psia » . |ag|?
CXOIUTCs, 0bpasyer JHHelHoe ToAIpocTpancTBO. OO03HAUNM €T0 [,

b) Jokazxwure, aro Beipazkenne {/ Y |ai|[P onpenessier nopmy Ha I,
¢) Jlokazkure, 9TO €CJIU TOCJIEN0BATEHLHOCTH 00pa3yoT (ByHJIAMEHTANLHYIO HOCIEI0BATE b
HOCTb B [y, TO OHH CXOJSATCS [OITIEMEHTHO.

d) Jokazxwure nosuory I,.

Bagada 2. a) lokaxkure, 910 JjIs 1ocjaenoBaresbHocreil (ar, as,...) u (by,ba,...) u3 ly psn

> @xbr cxommTCs, M 9TO 9TO BHIpaKeHMe 33JAET CKAISPHOE MpOn3BefeHne (MOTOKUTENHHO

ONPEJICTIEHHY 0 OUTHHEHHYI0 cuMMeTpudeckyo dbopmy) B lo.

b) Jokazxure, aro HopMa B [, npu p # 2 He MOKeT ObITh MOJIyYeHA HU U3 KAKOIO CKAJSIPHOIO

IPOM3Be/IeHHsT TTOCPencTBOM |al|, = /(a, a).

¢*) Jlokazkure, 4TO, TEM HE MeHee, Jist P > | BeIpakeHue y . apby ONpeIesisseT HeBbIPOKIEHHOe

cnapusanue [, u [, upu 1/p+1/q = 1.

d*) Kakoii ¢cMBICJI MOXKHO IIPUATH MPeIblyIeMy MyHKTY s p = 17

Onpenenenne 2. BanaxoBo MpoCTPaHCTBO, HOPMa B KOTOPOM MOJYYEHA U3 CKAJSIPHOTO TTPO-

U3BEJIEHUsI, HA3BIBACTCS 2UAbOEPMOGHIM NPOCMPAHCMEOM.

Banaua 3. a) [Ipusejure npumep Hekomnakrroro noamuozxkecrsa C1([0, 1]), koropoe kommaxT-

Ho Kak mogmuozkectso C([0,1]).

b) Chopmymupyiite n moKazkuTe amasor Kpurepusa Aprena kommaktaoctn B CF([0,1]).

Samaua 4. a) Jokaxkure, 9T0 MHOKECTBO I110CJIEJI0BATEJNLHOCTEH (a1, A, ... ), I KOTOPBIX

0 < ar < 27%, koMIakTHO B l, nnsa moboro p > 1.

b*) lokazkure KpUTepuii BIOJHE OIPAHHYICHHOCTH OPAHHYEHHOTO MoAMHOKecTBa K C [, s

o

Bestikoro € > 0 maiinéres rakoe N, uto jus Beex (ag, ag, ... ) € K Bomoauserca  » . |agl? < e.
k=N+1

Onpenenenne 3. BanaxoBo mMpoCTPAHCTBO HA3BIBAETCS CENAPAOEALHBIM, €CJIU OHO SIBJISETCS

3aMBbIKQHHEM CBOEr0 CUETHOTO IOJMHOYKECTBA.

3agaua 5. okaxkute, 9T0 6aHAXOBO MPOCTPAHCTBO HecemapabebHO TOLAA U TOJLKO TOTA,

KOI'JIa B HEM HAMIETCsl HeCUETHOE MHOKECTBO II0IIAPHO HellepeCeKaIoNNXCs eJIJMHUYHbIX 111aPOB.

3agaga 6. ByayT jn ciaeayoolime TpocTpaHCTBA cernmapadeabHbI:

a) KOHEIHOMEPHOe TPOCTPAHCTBO;

b) upocrpancTBo y;

€) IPOCTPAHCTBO [o, OPPAHUYEHHBIX TOCIE0BATEILHOCTEll ¢ PABHOMEDHON HOPMOI;

d) mpocrpancrso C([0, 1]);

e) mpoctpanctso C*([0, 1]).

Bagaua 7*. a*) Jokaxure, 4TO JJIs1 BCIKOTO 3aMKHYTOTO CenapabebHOro COOCTBEHHOTO 1101

npocTpancTBa L ruipbepToBa MpOCTPAHCTBA HAWIETCsT BEKTOP X, st Kotoporo |z = 1 u

paccrosiaue ot = 70 L pauo 1. Yemy npu srom pasuo (x,y) aug y € L?

b*) llpueuTe mpuMep 3aMKHYTOrO COOGCTBEHHOIO MOJANPOCTPAHCTBA B GAHAXOBOM MPOCTPAH-
CTBe, JIJIsi KOTOPOro HEe HANJAETCS TAKOIO BEKTOPA.

3amaua 8. /lokaxkure, 4T0 BCAKOE cenapade/ibHOe THIL0EePTOBO TPOCTPAHCTBO U30METPUYHO
MTOCPEICTBOM JIMHEHHOTO OTOOpaykeHust lo.

3agaga 9*. Moxer jin 6a3uc B 6aHAXOBOM IIPOCTPAHCTBE OBITH CUETHBIM MHOXKECTBOM?



