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Ïðîãðàììà êóðñà
I. Ôóíêöèîíàëüíûå ïðîñòðàíñòâà
1) Ìåòðè÷åñêèå ïðîñòðàíñòâà. Òîïîëîãèÿ ìåòðè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà. Ïîëíûå ìåòðè-

÷åñêèå ïðîñòðàíñòâà, òåîðåìà î ïîïîëíåíèè.
2) Ôóíêöèîíàëüíûå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè, ðàâíîìåðíàÿ ñõîäèìîñòü. Íåïðåðûâíîñòü è

ïðåäåë â òî÷êå äëÿ ïðåäåëà ôóíêöèîíàëüíîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè (ïåðåñòàíîâêà ïðåäå-
ëîâ). Ïðåäåëüíûé ïåðåõîä ïîä çíàêîì èíòåãðàëà è ïðîèçâîäíîé. Ðàâíîìåðíàÿ ìåòðèêà íà
ïðîñòðàíñòâàõ íåïðåðûâíûõ è äèôôåðåíöèðóåìûõ ôóíêöèé, ïîëíîòà ýòèõ ïðîñòðàíñòâ.

3) Êîìïàêòíîñòü ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ. Âïîëíå îãðàíè÷åííîñòü, êðèòåðèé êîì-
ïàêòíîñòè. Òåîðåìà Àðöåëà. Áàíàõîâû ïðîñòðàíñòâà, íåêîìïàêòíîñòü åäèíè÷íîãî øàðà.

4) Ðÿäû Ôóðüå äëÿ ïåðèîäè÷åñêèõ ôóíêöèé. Ïîòî÷å÷íàÿ ñõîäèìîñòü ðÿäà Ôóðüå äèô-
ôåðåíöèðóåìîé ôóíêöèè. Ïîòî÷å÷íàÿ ñõîäèìîñòü ïîñëåäîâàòåëüíîñòè Ôåéåðà ðÿäà Ôóðüå
íåïðåðûâíîé ôóíêöèè. Ðàâíîìåðíîå ïðèáëèæåíèå ôóíêöèé íà îòðåçêå òðèãîíîìåòðè÷å-
ñêèìè è îáû÷íûìè ìíîãî÷ëåíàìè.

5) Èçìåðèìûå ôóíêöèè íà îòðåçêå. Òåîðåìà Åãîðîâà. Èíòåãðàë Ëåáåãà. Àáñîëþòíàÿ
íåïðåðûâíîñòü èíãòåãðàëà Ëåáåãà.

6) Ïåðåõîä ê ïðåäåëó ïîä çíàêîì èíòåãðàëà Ëåáåãà: òåîðåìû Ëåáåãà, Ëåâè è Ôàòó.
7) Ïðîñòðàíñòâà L1 è L2, èõ ïîëíîòà. Ïëîòíîñòü ïîäïðîñòðàíñòâà íåïðåðûâíûõ ôóíê-

öèé.
8) Ñõîäèìîñòü ðÿäà Ôóðüå â ñðåäíåì, ðàâåíñòâî Ïàðñåâàëÿ, èçîìîðôèçì ïðîñòðàíñòâ

L2 è l2.

II. Ìíîãîîáðàçèÿ
1) Ãëàäêèå ìíîãîîáðàçèÿ â Rn, çàäàíèå ìíîãîîáðàçèé ôóíêöèÿìè ïåðåêëåéêè. Îïðå-

äåëåíèÿ êàñàòåëüíîãî ïðîñòðàíñòâà ÷åðåç êëàññû êðèâûõ è îáðàç äèôôåðåíöèàëà, èõ ýê-
âèâàëåíòíîñòü. Îòîáðàæåíèÿ ìíîãîîáðàçèé, äèôôåðåíöèàë îòîáðàæåíèÿ.

2) Ìíîãîîáðàçèÿ â Rn, çàäàííûå ñèñòåìàìè óðàâíåíèé. Óñëîâíûé ýêñòðåìóì, ìåòîä
ìíîæèòåëåé Ëàãðàíæà, íåîáõîäèìûå è äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ óñëîâíîãî ëîêàëüíîãî ýêñ-
òðåìóìà.

3) Äèôôåðåíöèàëüíûå ôîðìû íà ìíîãîîáðàçèÿõ, âíåøíåå óìíîæåíèå è îáðàòíûé îá-
ðàç ôîðìû. Âåêòîðíûå ïîëÿ íà ìíîãîîáðàçèÿõ. Ñâ¼ðòêà âåêòîðíîãî ïîëÿ è ôîðìû. Ïðî-
èçâîäíàÿ Ëè.

4) Äèôôåðåíöèàë ôîðìû. Ôîðìóëà Êàðòàíà. Ëåììà Ïóàíêàðå äëÿ Rn.
5) Îðèåíòèðîâàííûå ìíîãîîáðàçèÿ. Èíòåãðàë äèôôåðåíöèàëüíîé ôîðìû. Ôîðìà îáú-

¼ìà äëÿ îðèåíòèðîâàííîãî ìíîãîîáðàçèÿ â Rn.
6) Ìíîãîîáðàçèÿ ñ êðàåì. Ôîðìóëà Ñòîêñà.


