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Âàðèàíò 1
Çàäà÷à 1. Îïðåäåëèì ðàññòîÿíèå ìåæäó îòðåçêàìè ïðÿìîé ïî ïðàâèëó

d([a, b], [c, d]) = |ea − ec|+ | arctg(b)− arctg(d)|.

a) Äîêàæèòå, ÷òî d � ìåòðèêà. b) Ïîñòðîéòå ïîïîëíåíèå ýòîãî ïðîñòðàíñòâà.
Çàäà÷à 2. Äëÿ êàêèõ òî÷åê ïëîñêîñòè ñóùåñòâóåò îòêðûòàÿ îêðåñòíîñòü, â êîòîðîé ïîñëå-
äîâàòåëüíîñòü fn = xn

3+xn+yn ñõîäèòñÿ ðàâíîìåðíî (íà íåîïðåäåë¼ííîñòü îòäåëüíûõ ÷ëåíîâ
ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ìîæíî íå îáðàùàòü âíèìàíèå)?
Çàäà÷à 3. Ïóñòü C([a,∞)) � ïðîñòðàíñòâî íåïðåðûâíûõ îãðàíè÷åííûõ ôóíêöèé íà ëó÷å
ñ ðàâíîìåðíîé ìåòðèêîé d(f, g) = sup |f(x) − g(x)|. Âñÿêîå ëè ìíîæåñòâî, ñîñòîÿùåå èç
ðàâíîñòåïåííî íåïðåðûâíûõ è îãðàíè÷åííûõ â ñîâîêóïíîñòè ôóíêöèé, âïîëíå îãðàíè÷åíî
â C([a,∞))?
Çàäà÷à 4. Ìîæåò ëè ðÿä Ôóðüå íåïðåðûâíîé ôóíêöèè ñîéòèñü ê çíà÷åíèþ, îòëè÷íîìó
îò çíà÷åíèÿ ôóíêöèè?

Çàäà÷à 5. Âû÷èñëèòå ñóììó ðÿäà
∞∑

n=2

(−1)n

(2n−1)3
.

Çàäà÷à 6. ßâëÿåòñÿ ëè âëîæåíèå L2 â L1 íåïðåðûâíûì îòîáðàæåíèåì?


