§3. ðÒÏÅËÔÉŒÎÙÅ ËÏÎÉËÉ É ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÑ ÎÁ ÐÒÑÍÙÈ.

3.1. çÏÍÏÇÒÁÆÉÉ. íÎÏÇÉÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÚÁÄÁÞÉ ÔÁË ÉÌÉ ÉÎÁÞÅ ÓŒÑÚÁÎÙ Ó ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÑÍÉ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ ÏÄÎÏÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ É ÔÏÞËÁÍÉ ÄÒÕÇÏÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ, ÔÁËÉÍÉ ÞÔÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÈ ÔÏÞÅË ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ŒÙÒÁÖÁÀÔÓÑ ÄÒÕÇ ÞÅÒÅÚ ÄÒÕÇÁ. ðÒÏÓÔÅÊÛÉ- ÍÉ ÔÁËÉÍÉ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÑÍÉ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÂÉÅËÃÉÉ, ÉÌÉ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ.

3.1.1. ìåííá. åÓÌÉ ÆÏÒÍÕÌÁ t → ’(t) = g(t)=h(t) , ÇÄÅ g; h ∈ k[t] , ÚÁÄÁčÔ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ^1 ÐÏÌÅÍ k ÂÉÅËÃÉÀ ’ : P_1 ∖ {ËÏÎÅÞÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ}^∼� P_1 ∖ {ËÏÎÅÞÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ} , ÔÏ ’ | ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ (Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ’ ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÎÁ ŒÓÀ ÐÒÑÍÕÀ).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÅÒÅÈÏÄÑ Ë ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍ (x_0 : x_1), Œ ËÏÔÏÒÙÈ t = x_1=x_0, É ÍÏÄÉÆÉÃÉÒÕÑ, ÅÓÌÉ ÐÏÔÒÅÂÕÅÔÓÑ, ËÏÎÅÞÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ’ ÎÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ, ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÐÅÒÅÐÉÓÁÔØ ÆÏÒÍÕÌÕ, ÚÁÄÁÀÝÕÀ ’, Œ ŒÉÄÅ ’(x_0 : x_1) = (f_0(x_0; x_1) : f_1(x_0; x_1)), ÇÄÅ f_1 É f_2 | ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÏÄÉÎÁ- ËÏŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ d = deg f_0 = deg f_1 ÏÔ (x_0; x_1) ÂÅÚ ÏÂÝÉÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ P_d ŒÓÅÈ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÓÔÅÐÅÎÉ d ÏÔ (x_0; x_1) ÐÒÑÍÕÀ

(f_0; f_1) = {#_1f_0(x_0; x_1) − #_0f_1(x_0; x_1) | # = (#_0 : #_1) ∈ P_1} : (3-1)

ðÏ ÕÓÌÏŒÉÀ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ ÔÏÞÅË # = (#_0 : #_1) ∈ P_1 ÉÍÅÅÔ ÒÏŒÎÏ ÏÄÉÎ ÐÒÏÏÂÒÁÚ x = ’^{−1}(#) ÏÔÎÏÓÉ- ÔÅÌØÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ’. ðÏÜÔÏÍÕ ÄÌÑ ÔÁËÉÈ # ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ det(’(x); #) = #_1 · f_0(x_0; x_1) − #_0 · f_1(x_0; x_1) ÉÍÅÅÔ ÒÏŒÎÏ ÏÄÉÎ ËÏÒÅÎØ, Á ÚÎÁÞÉÔ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÎÏÊ d-ÔÏÊ ÓÔÅÐÅÎØÀ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÆÏÒÍÙ. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÐÒÑÍÁÑ (3-1) ÉÍÅÅÔ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ Ó ËÒÉŒÏÊ œÅÒÏÎÅÚÅ C_d ⊂ P_d, ÏÂÒÁÚÏŒÁÎÎÏÊ ÞÉÓÔÙÍÉ d-ÔÙÍÉ ÓÔÅÐÅÎÑÍÉ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÏÒÍ. îÏ ÐÒÉ d � 2 ÎÉËÁËÉÅ 3 ÔÏÞËÉ ËÒÉŒÏÊ œÅÒÏÎÅÚÅ ÎÅ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ. ðÏÜÔÏÍÕ d = 1, ÞÔÏ É ÔÒÅÂÏŒÁÌÏÓØ. □

3.1.2. çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ËÌÁÓÓÉÆÉËÁÃÉÑ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÊ. ðÕÓÔØ ÐÒÑÍÙÅ ‘_1; ‘_2 ⊂ P_2 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ q = ‘_1 ∩ ‘_2, É ÐÕÓÔØ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ’ : ‘_1^∼� ‘_2 ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÔÒÉ ÒÁÚ- ÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ a_1; b_1; c_1 ∈ ‘_1, ÏÔÌÉÞÎÙÅ ÏÔ q, Œ ÔÏÞËÉ a_2; b_2; c_2 ∈ ‘_2. ôÏÇÄÁ ŒÏÚÍÏÖÎÙ ÄŒÁ ÓÌÕÞÁÑ, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÎÙÅ ÎÁ ÒÉÓ. 3⋄1 É ÒÉÓ. 3⋄2: ÌÉÂÏ ÔÒÉ ÐÒÑÍÙÅ (a_1; a_2), (b_1; b_2) É (c_1; c_2), ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ p, ÌÉÂÏ | ÎÅ ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ.

œ ÐÅÒŒÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ’ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÏÊ ÐÒÏÅËÃÉÅÊ ÉÚ ÔÏÞËÉ p É ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÔÏÞËÕ x ∈ ‘_1 Œ ÔÏÞËÕ ‘_2 ∩ (p; x). äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÔÁËÁÑ ÐÒÏÅËÃÉÑ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ÌÅÍÍÙ (n^∘ 3.1.1), É, ÚÎÁÞÉÔ, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ ÉÚ ‘_1 Œ ‘_2. üÔÏÔ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÏÊ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ p É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ‚_p. òÁŒÅÎÓÔŒÏ ’ = ‚_p ŒÙÔÅËÁÅÔ ÔÅÐÅÒØ ÉÚ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÎÁ ÔÒčÈ ÔÏÞËÁÈ a_1, b_1, c_1.

òÉÓ. 3⋄1. ðÅÒÓÐÅËÔÉŒÁ ‚_p. òÉÓ. 3⋄2. çÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ‚_ó .

œÏ ŒÔÏÒÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ÐÒÑÍÙÈ ‘_1, ‘_2 É (a_1; a_2), (b_1; b_2), (c_1; c_2) ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ, É ÐÏ ÓÌÅÄÓÔŒÉÀ (n^∘ 2.6.4) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁÑ (É ÁŒÔÏÍÁÔÉÞÅÓËÉ ÇÌÁÄËÁÑ) ËÏÎÉËÁ C, ËÁÓÁÀÝÁÑÓÑ ŒÓÅÈ ÐÑÔÉ ÜÔÉÈ ÐÒÑÍÙÈ. çÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ’ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ËÁÖÄÕÀ ÔÏÞËÕ x_1 ∈ ‘_1

1ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÚÁÍËÎÕÔÏÓÔØ ÐÏÌÑ ÓÕÝÅÓÔŒÅÎÎÁ, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ t → t^3 ÚÁÄÁčÔ ÂÉÅËÃÉÀ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÎÁ ÓÅÂÑ, ÎÏ ÎÅ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÏ, É ÐÒÉÞÉÎÁ ÜÔÏÇÏ ÉÍÅÎÎÏ Œ ÔÏÍ, ÞÔÏ ÎÁÄ C ÜÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÎÅ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ: ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ËÒÏÍÅ ÎÕÌÑ É ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÓÔÉ ÉÍÅÀÔ ÐÏ ÔÒÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÐÒÏÏÂÒÁÚÁ 18

Œ ÔÁËÕÀ ÔÏÞËÕ x_2 ∈ ‘_2, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ (x_1; x_2) ËÁÓÁÅÔÓÑ ËÏÎÉËÉ C (Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ‚_C (‘_1 ∩ C) = q É ‚_C (q) = ‘_2 ∩ C ). œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÐÏ ÌÅÍÍÅ (n^∘ 3.1.1) ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ‚_C : ‘_1 � ‘_2, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ ÔÏÞËÕ x ∈ ‘_1 Œ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ‘_x ∩‘_2, ÇÄÅ ‘_x | ÏÔÌÉÞÎÁÑ ÏÔ ‘_1 ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ, ÏÐÕÝÅÎÎÁÑ ÉÚ x ÎÁ C, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÏÎÏ ÂÉÅËÔÉŒÎÏ É ÚÁÄÁčÔÓÑ Œ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÆÏÒÍÕÌÏÊ: ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ, ÏÐÕÝÅÎÎÙÈ ÉÚ x ÎÁ C | ÜÔÏ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ ËÏÎÉËÉ C^× ⊂ P^×_2 Ó ÐÒÑÍÏÊ x^× = Ann (x); ÏÄÎÁ ÉÚ ÎÉÈ | ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ ‘_1 | ÄÁÎÁ, ÔÁË ÞÔÏ ŒÔÏÒÁÑ | ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ (x; y) | ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏ ÞÅÒÅÚ ÎÅč ŒÙÒÁÖÁÅÔÓÑ. òÁŒÅÎÓÔŒÏ ‚_C = ’, ËÁË É ŒÙÛÅ, ÐÒÏŒÅÒÑÅÔÓÑ ÐÏ ÔÒčÍ ÔÏÞËÁÍ a_1, b_1, c_1.

éÔÁË, ËÁÖÄÁÑ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ÌÉÂÏ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÏÊ ‚_p, ÌÉÂÏ ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ ‚_C , Ô. Å. ŒÙÓÅËÁÅÔ- ÓÑ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏÍ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ Ë ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÇÌÁÄËÏÊ ËÏÎÉËÅ. ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ Œ ÏÂÏÉÈ ÓÌÕÞÁÑÈ ÃÅÎÔÒ p É ËÏÎÉËÁ C ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ ÐÏ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÁ ÍÏÖÅÔ ÒÁÓÓÍÁ- ÔÒÉŒÁÔØÓÑ ËÁË ŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÊ ÓÌÕÞÁÊ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ ‚_C , ÏÔŒÅÞÁÀÝÉÊ ÏÓÏÂÏÊ ËÏÎÉËÅ C, ÒÁÓÐÁŒÛÅÊÓÑ Œ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÐÒÑÍÙÈ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ Œ ÃÅÎÔÒÅ ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÙ (ÓÁÍÉ ÐÒÑÍÙÅ ÍÏÇÕÔ Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ŒÙÂÉÒÁÔØÓÑ ÍÎÏÇÉÍÉ ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ | ÐÏÄÏÊÄÕÔ ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÐÒÑÍÙÅ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ ÓÏÏÔŒÅÔ- ÓÔŒÅÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ).

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.1. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ’ : ‘_1^∼� ‘_2 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÏÊ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÁ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ ‘_1 ∩ ‘_2 Œ ÓÅÂÑ.

3.1.3. ðÅÒÅËÒčÓÔÎÁÑ ÏÓØ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ. çÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ’ : ‘_1^∼� ‘_2 , ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÁÑ ÔÒÉ ÒÁÚÌÉÞ- ÎÙÅ ÔÏÞËÉ a_1; b_1; c_1 ∈ ‘_1 ∖ ‘_2 Œ ÔÏÞËÉ a_2; b_2; c_2 ∈ ‘_2 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÅÊ ’ = ‚_{b1} ∘‚_{b2} ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÙ ‚_{b2} : ‘_1 � ‘ É ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÙ ‚_{b1} : ‘ � ‘_2, ÇÄÅ ÐÒÑÍÁÑ ‘ ÓÏÅÄÉÎÑÅÔ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÐÁÒ ĂÐÅÒÅËÒčÓÔÎÙÈĄ ÐÒÑÍÙÈ (a_1; b_2) ∩ (b_1; a_2) É (Ó_1; b_2) ∩ (b_1; Ó_2) (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄3).

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.2. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ’ É ‚_{b1} ∘‚_{b2} ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÄÅÊÓÔŒÕÀÔ ÎÁ a_1, b_1, c_1.

éÚ ÜÔÏÇÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ (b_1; ’(x)) ∩ (x; b_2) ∈ ‘ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ x ∈ ‘_1, ÞÔÏ ÐÏÚŒÏÌÑÅÔ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÏÂÒÁÚ ’(x) ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ x ∈ ‘_1, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ’ ÎÁ ËÁËÉÅ-ÎÉÂÕÄØ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄3): ÐÒÏŒÏÄÉÍ ÐÒÑÍÕÀ ‘ É ÂÅÒčÍ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ’(x) ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÏÊ ‘_2 Ó ÐÒÑÍÏÊ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÅÊ ÔÏÞËÉ b_1 É ‘ ∩ (x; b_2) .

òÉÓ. 3⋄3. ’ = ‚_{b1} ∘‚_{b2} . òÉÓ. 3⋄4. ’(‘ ∩ ‘_1) = p É ’(p) = ‘ ∩ ‘_2.

œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÐÏÌÁÇÁÑ x = p = ‘_1 ∩ ‘_2, ÐÏÌÕÞÁÅÍ ’(p) = ‘ ∩ ‘_2 = ’(p), Á ÐÏÌÁÇÁÑ x = ‘ ∩ ‘_1, ÐÏÌÕÞÁÅÍ ’ (‘ ∩ ‘_1) = p (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄4). ðÏÜÔÏÍÕ ÐÒÉ ’(p) ≠ p ÐÒÑÍÁÑ ‘ = ( ’^{−1}(p) ; ’(p ) ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÔÏÞÅË a_1, b_1, c_1 É ÑŒÌÑÅÔÓÑ çíô ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ (x; ’(y))∩(y; ’(x) Ó x; y ∈ ‘_1 . ðÏ ÜÔÏÊ ÐÒÉÞÉÎÅ ÏÎÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÏÊ ÏÓØÀ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ’.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.3. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒ (Ô. Å. ÔÁËÉÈ ’, ÞÔÏ ’(p) = p) ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÁÑ ÏÓØ ÔÏÖÅ ÉÍÅÅÔÓÑ É ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ p = ‘_1 ∩ ‘_2.

3.2. äŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙÊ ÑÚÙË: ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ ÍÅÖÄÕ ÐÕÞËÁÍÉ. çÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ’ : ‘_1 � ‘_2 ÍÅÖÄÕ ÐÒÑÍÙÍÉ ‘_1 = p^×_1 É ‘_2 = p^×_2 , ÌÅÖÁÝÉÍÉ ÎÁ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ P^×_2 , Œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÉÓÈÏÄÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ P_2 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ ÐÕÞËÁ ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ p_1 = Ann (‘_1) Ó ÐÕÞËÏÍ ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ p_2 = Ann (‘_2) . ôÏÞËÉ a_1; b_1; c_1 ∈ ‘_1

ÐÒÅŒÒÁÝÁÀÔÓÑ ÐÒÉ ÜÔÏÍ Œ ÐÒÑÍÙÅ a^×_1 , b^×_1 , c^×_1 ÉÚ ÐÕÞËÁ p^×_1 , Á ÉÈ ÏÂÒÁÚÙ a_2; b_2; c_2 ∈ ‘_2 | Œ ÐÒÑÍÙÅ a^×_2 , b^×_2 , c^×_2 ÉÚ ÐÕÞËÁ p_2.

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ŒÓÑËÉÊ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÍÅÖÄÕ ÐÕÞËÁÍÉ ÐÒÑÍÙÈ c ÃÅÎÔÒÁÍÉ Œ

òÉÓ. 3⋄5. çÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ÐÕÞËÏŒ ‚_{abc} : p^×_1 � p^×_2 .

ÔÏÞËÁÈ p_1 É p_2 ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÚÁÄÁčÔÓÑ ÔÒÅÍÑ ÔÏÞËÁÍÉ a = a^×_1 ∩a^×_2 , b = b^×_1 ∩b^×_2 , c = c^×_1 ∩c^×_2 É ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÐÒÑÍÙÅ (p_1; a); (p_1; b); (p_1; c) ∈ p^×_1 Œ ÐÒÑÍÙÅ (p_2; a); (p_2; b); (p_2; c) ∈ p^×_2 (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄5). íÙ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÔÁËÕÀ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÀ ‚_{abc}.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.4. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÎÉËÁËÉÅ 4 ÉÚ ÐÑÔÉ ÔÏÞÅË p_1, p_2, a, b, c ÎÅ

ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

þÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ p_1, p_2, a, b, c ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁÑ ËÏÎÉËÁ C. åÓÌÉ ÔÏÞËÉ a, b, c ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ (ËÁË ÎÁ ÒÉÓ. 3⋄6) ÉÌÉ ÏÄÎÁ ÉÚ ÔÏÞÅË a, b, c ÐÏÐÁÌÁ ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ (p_1; p_2), ÔÏ ËÏÎÉËÁ C ÒÁÓÐÁÄÁÅÔÓÑ Œ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ (p_1; p_2) É ÅÝč ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ‘. œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ‚_{abc} ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÐÒÑÍÕÀ (p_1; x) Ó x ∈ ‘ Œ ÐÒÑÍÕÀ (p_2; x) (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄6), É ÓÏÏÔŒÅÔ- ÓÔŒÕÀÝÁÑ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ’ : ‘_1 � ‘_2 ÎÁ P^×_2 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÏÊ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ ‘^× ∈ P^×_2 . íÙ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÔÁËÏÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ‚_{abc} ÞÅÒÅÚ ‚_‘ : p^×_1 � p^×_2 .

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.5. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ C = ‘ ∪ (p_1; p_2) ⇐⇒ ‚_{abc} ((p_1; p_2)) = (p_1; p_2).

òÉÓ. 3⋄6. ‚_{abc} = ‚_ó . òÉÓ. 3⋄7. ‚_{abc} = ‚_‘.

œ ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ ËÏÎÉËÁ C ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÁ, É ’ : p^×_1 � p^×_2 ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÐÒÑÍÕÀ (p_1; x) Ó x ∈ ó Œ ÐÒÑÍÕÀ (p_2; x) (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄7). íÙ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÔÁËÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÞÅÒÅÚ ‚_C . ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ‚_C ((p_1; p_2)) = T_{p2} C É ‚_C (T_{p1} C) = (p_1; p_2) . îÁ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ P^×_2 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ŒÙÓÅËÁÅÔÓÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÍÉ Ë ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ ËÏÎÉËÅ: ’ = ‚_C× : ‘_1 � ‘_2 .

ðÏÄÞÅÒËÎčÍ, ÞÔÏ É ÐÒÑÍÁÑ ‘ É ËÏÎÉËÁ C ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ ÐÏ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ ‚_{abc} : p^×_1 � p^×_2 ËÁË çíô ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ ‘^′ ∩ ‚_{abc} (‘^′), ÇÄÅ ‘^′ ÐÒÏÂÅÇÁÅÔ ÐÕÞÏË p^×_1 .

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.6. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ’ : p^×_1 � p^×_2 ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÏÞËÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÊ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ŒÓÅ ÐÒÑÍÙÅ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ ÐÁÒÙ ÔÏÞÅË ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ ‘^′ ∩ ’(‘^{′′}) É ‘^{′′} ∩ ’(‘^′), ÇÄÅ ‘^′; ‘^{′′} ∈ p^×_1 .

ðÕÞÏË ÐÒÑÍÙÈ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ p_1 ÍÏÖÎÏ ÚÁÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÏŒÁÔØ ÔÏÞËÁÍÉ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÎÅ ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ p_1 ÐÒÑÍÏÊ ‘_1, ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÑ ËÁÖÄÏÊ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ x ∈ ‘_1 ÐÒÑÍÕÀ (p_1; x). áÎÁ- ÌÏÇÉÞÎÏ, ÐÕÞÏË ÐÒÑÍÙÈ p^×_2 ÍÏÖÎÏ ÚÁÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÏŒÁÔØ ÔÏÞËÁÍÉ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÐÒÑÍÏÊ ‘_2 ∌ p_2 . ðÏÓÌÅ ÜÔÏÇÏ ÌÀÂÕÀ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÀ ’ : ‘_1 � ‘_2 ÍÏÖÎÏ ŒÏÓÐÒÉÎÉÍÁÔØ ËÁË ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÀ ÍÅÖÄÕ ÐÕÞËÁÍÉ ’ : p^×_1 � p^×_2 , É ÎÁÏÂÏÒÏÔ. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÓÏÏÔ- ŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ (p_1; x) ∩ (p_2; ’(x)), ÇÄÅ x ÐÒÏÂÅÇÁÅÔ ‘_1, ÑŒÌÑÅÔÓÑ, ËÁË ÍÙ ŒÉÄÅÌÉ, ÇÌÁÄËÏÊ ËÏÎÉËÏÊ C, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ p_1 É p_2, ÉÌÉ ÖÅ ÐÒÑÍÏÊ ‘. ðÏÓÌÅÄÎÅÅ ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ ’ ( (p_1; p_2) ∩ ‘_1 ) = (p_1; p_2) ∩ ‘_2, É ÍÏÖÅÔ ŒÏÓÐÒÉÎÉÍÁÔØÓÑ ËÁË ŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÊ ÓÌÕÞÁÊ ÐÅÒŒÏÇÏ, ÏÔŒÅÞÁÀÝÉÊ ÒÁÓÐÁŒÛÅÊÓÑ ËÏÎÉËÅ C = ‘ ∪ (p_1; p_2).

éÎÁÞÅ ÇÏŒÏÒÑ, ÌÀÂÕÀ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÀ ’ : ‘_1 � ‘_2 ÍÏÖÎÏ (ÍÎÏÇÉÍÉ ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ) ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÉ ÐÒÏÅËÃÉÉ ÐÒÑÍÏÊ ‘_1 ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÕÀ ËÏÎÉËÕ C ÉÚ ÔÏÞËÉ p_1 ∈ C É, ÚÁÔÅÍ, ÐÒÏÅËÃÉÉ ËÏÎÉËÉ C ÎÁ ‘_2 ÉÚ ÄÒÕÇÏÊ ÔÏÞËÉ p_2 ∈ C (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄7). íÙ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÔÁËÕÀ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÀ ÞÅÒÅÚ ‚_{p2Cp1} : ‘_1 � ‘_2 .

3.2.1. ðÒÉÍÅÒ: ŒÐÉÓÁÎÎÏ-ÏÐÉÓÁÎÎÙÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ. ðÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÄŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ A_1B_1C_1 É A_2B_2C_2 ŒÐÉÓÁÎÙ Œ ÏÄÎÕ É ÔÕ ÖÅ ÇÌÁÄËÕÀ ËÏÎÉËÕ Q^′, ÅÓÌÉ É ÔÏÌØËÏ ÅÓÌÉ ÏÎÉ ÏÐÉÓÁÎÙ ŒÏËÒÕÇ ÏÄÎÏÊ É ÔÏÊ ÖÅ ÇÌÁÄËÏÊ ËÏÎÉËÉ Q^{′′}. ðÏÓËÏÌØËÕ ÜÔÉ ÄŒÅ ÉÍÐÌÉËÁÃÉÉ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ, ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ ÔÏÌØËÏ ÏÄÎÕ ÉÚ ÎÉÈ. ðÕÓÔØ 6 ÔÏÞÅË A_1, B_1, C_1, A_2, B_2, C_2 ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ËÏÎÉËÅ Q^′ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄9). çÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ‚_{C1Q}′_{C2} : (A_1C_1) � (A_2C_2) ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ A_1 → M , K → B_2 , L → A_2 , B_1 → N É ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒÓÐÅËÔÉŒÏÊ. úÎÁÞÉÔ, ÏÎÁ ÚÁÄÁčÔÓÑ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏÍ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ Ë ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÇÌÁÄËÏÊ ËÏÎÉËÅ Q^{′′}, ËÏÔÏÒÁÑ ŒÐÉÓÁÎÁ Œ ÏÂÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÞÔÏ É ÔÒÅÂÏŒÁÌÏÓØ.

òÉÓ. 3⋄8. çÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ‚_{p2 Cp1} . òÉÓ. 3⋄9. œÐÉÓÁÎÎÏ-ÏÐÉÓÁÎÎÙÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ.

éÚ ÓËÁÚÁÎÎÏÇÏ ŒÙÔÅËÁÅÔ, Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÁÒÁ ËÏÎÉË Q^′ É Q^{′′} ÔÁËÏŒÁ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÈÏÔØ ÏÄÉÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC, ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ Q^′ É ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ ÏËÏÌÏ Q^{′′}, ÔÏ ÔÁËÏÊ ÖÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË A^′B^′C^′ (ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ Q É ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ ÏËÏÌÏ Q^′) ÍÏÖÎÏ ÎÁÒÉÓÏŒÁÔØ ÓÔÁÒÔÏŒÁŒ Ó ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ A^′ ∈ Q. äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÐÒÏŒÅÄčÍ ÉÚ A^′ ÄŒÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ (A^′B^′) É (A^′C^′) Ë ËÏÎÉËÅ Q^{′′} ÄÏ ÉÈ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ó Q^′ Œ ÔÏÞËÁÈ B^′; C^′ ∈ Q^′, ËÁË ÎÁ ÒÉÓ. 3⋄9). ðÏ ÄÏËÁÚÁÎÎÏÍÕ, ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ABC É A^′B^′C^′ ÂÕÄÕÔ ÏÐÉÓÁÎÙ ŒÏËÒÕÇ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÉËÉ, Á ÐÏÓËÏÌØËÕ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉÛØ ÏÄÎÁ ËÏÎÉËÁ, ËÁÓÁÀÝÁÑÓÑ ÐÑÔÉ ÐÒÑÍÙÈ (AB), (BC), (CA), (A^′B^′), (A^′C^′), ÜÔÁ ËÏÎÉËÁ É ÅÓÔØ Q^{′′}.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.7. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ ’ : ‘_1 � ‘_2 ÔÏÞËÉ p_1 É p_2 ŒÓÅÇÄÁ ÍÏÖÎÏ ÐÏÄÏÂÒÁÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ’ = ‚_{p2 Cp1} ËÏÎÉËÁ C ÂÙÌÁ ÇÌÁÄËÏÊ.

3.3. çÅËÓÏÇÒÁÍÍÁ ðÁÓËÁÌÑ. ðÅÒÓÐÅËÔÉŒÁ ‚_p : ‘_1 � ‘_2 (Ô. Å. ÐÒÏÅËÃÉÑ ‘_1 ÎÁ ‘_2 ÉÚ ÔÏÞËÉ p ∉ ‘_1 ∪ ‘_2) ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ‚_p = ‚_{p2Cp1} , ËÁË ÐÏËÁÚÁÎÏ ÎÁ ÒÉÓ. 3⋄10: ÐÒÏŒÅÄčÍ ÌÀÂÕÀ ËÏÎÉËÕ C ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ b = ‘_1 ∩ ‘_2 É ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ a_1 ∈ ‘_1 É c_2 ∈ ‘_2, ÏÔÌÉÞÎÙÅ ÏÔ b, É ŒÏÚØÍčÍ p_1 = (pc_2) ∩ C É p_2 = (pa_1) ∩ C. éÚ ÒÉÓ. 3⋄10 ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ÞÔÏ ‚_{p2Cp1} É ‚_p ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÄÅÊÓÔŒÕÀÔ ÎÁ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ a_1, b É c_1. òÁŒÅÎÓÔŒÏ ‚_p = ‚_{p2Cp1} ÉÍÅÅÔ ÍÎÏÇÏ ÚÁÍÅÞÁÔÅÌØÎÙÈ ÓÌÅÄÓÔŒÉÊ.

òÉÓ. 3⋄10. ‚_p = ‚_{p2Cp1} . òÉÓ. 3⋄11. ðÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ËÏÎÉËÉ ÌÉÎÅÊËÏÊ.

3.3.1. ðÒÉÍÅÒ: ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ËÏÎÉËÉ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ. åÓÌÉ ÚÁÄÁÎÙ ÐÑÔØ ÔÏÞÅË q_1; q_2; : : : ; q_5, ÎÉËÁËÉÅ 3 ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ, ÔÏ ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÌÉÎÅÊËÉ ÍÏÖÎÏ ÜÆÆÅËÔÉŒÎÏ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÓËÏÌØ ÕÇÏÄÎÏ ÐÌÏÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË ÎÁ ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÜÔÉ ÐÑÔØ ÔÏÞÅË ËÏÎÉËÅ C (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄11). á ÉÍÅÎÎÏ, ÐÒÉŒÅÓÄčÍ ÒÉÓ. 3⋄11 Œ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ Ó ÒÉÓ. 3⋄10, ÐÏÌÁÇÁÑ p_1 = q_1, p_2 = q_3, b = q_2, a_1 = q_5, c_2 = q_5. ôÏÇÄÁ ÐÒÏÅËÃÉÑ ÐÒÑÍÏÊ ‘_1 = (q_2; q_5) = (a_1; b) ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ ‘_2 = (q_2; q_4) = (b; c_2) ÉÚ ÔÏÞËÉ p = (q_1q_4) ∩ (q_3q_5) ÂÕÄÅÔ ÓÏŒÐÁÄÁÔØ Ó

ËÏÍÐÏÚÉÃÉÅÊ ÐÒÏÅËÃÉÉ ‚_{q1} : ‘_1^∼� C É ÐÒÏÅËÃÉÉ ‚_{q3} : ó^∼� ‘_2. ðÏÓËÏÌØËÕ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ‘, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ p, ÔÏÞËÁ x_1 = ‘ ∩ ‘_1 ÐÅÒÅŒÏÄÉÔÓÑ ÐÒÉ ÜÔÏÍ Œ ÔÏÞËÕ x_2 = ‘ ∩ ‘_2, ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ (x_1q_1) ∩ (x_2q_3) ∈ C ÌÅÖÉÔ ÎÁ C, É ÒÏŒÎÏ ÏÄÉÎ ÒÁÚ ÐÒÏÂÅÖÉÔ C, ËÏÇÄÁ ‘ ÐÒÏÂÅÖÉÔ ÐÕÞÏË ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ p.

3.3.2. ðòåäìïöåîéå (ôåïòåíá ðáóëáìñ). ûÅÓÔØ ÔÏÞÅË p_1; p_2; : : : ; p_6 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏ- ÇÄÁ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ËÏÎÉËÅ, ËÏÇÄÁ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ x = (p_3p_4) ∩ (p_6p_1) , y = (p_1p_2) ∩ (p_4p_5) É z = (p_2p_3) ∩ (p_5p_6), Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÐÁÒÙ ĂÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎĄ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ p_1; p_2; : : : ; p_6 (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄12 É ÒÉÓ. 3⋄13).

òÉÓ. 3⋄12. çÅËÓÏÇÒÁÍÍÁ ðÁÓËÁÌÑ. òÉÓ. 3⋄13. œÐÉÓÁÎÎÙÊ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. Ó ÒÉÓ. 3⋄11 óÏÐÏÓÔÁŒÌÑÑ ÒÉÓ. 3⋄12 ŒÉÄÉÍ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÔÏÞËÉ x; y; z ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ, ÔÏ ÔÏÞËÁ p_6 = (p_1x) = (p_5z) ÌÅÖÉÔ ÎÁ ËÏÎÉËÅ C, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ p_1; p_2; : : : ; p_5, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÔÏÞËÁ z ÑŒÌÑÅÔÓÑ Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÏÂÒÁÚÏÍ ÔÏÞËÉ x ÐÒÉ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÏÊ ÐÒÏÅËÃÉÉ ÐÒÑÍÏÊ ‘_1 = (p_3p_4) ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ ‘_2 = (p_3p_2) ÉÚ ÔÏÞËÉ y, Á ÜÔÁ ÐÒÏÅËÃÉÑ ÒÁÓËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÀ ÐÒÏÅËÃÉÊ ‚_{p1} : ‘_1^∼� C É ÐÒÏÅËÃÉÉ ‚_{p5} : ó^∼� ‘_2. îÁÏÂÏÒÏÔ, ÅÓÌÉ ŒÓÅ ÛÅÓÔØ ÔÏÞÅË p_1; p_2; : : : ; p_6 ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÉËÅ C, ÔÏ ÔÏÞËÁ z ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÂÒÁÚÏÍ ÔÏÞËÉ x ÐÒÉ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ ‚^{p5p1}_C : ‘_1^∼� ‘_2, Á ÐÏÓËÏÌØËÕ ÜÔÁ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÐÒÏÅËÃÉÅÊ ‚_y :: ‘_1^∼� ‘_2, ÔÏÞËÁ z ÌÅÖÉÔ É ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ ‘ = (xy) . □

òÉÓ. 3⋄14. ôÅÏÒÅÍÁ âÒÉÁÎÛÏÎÁ.

3.3.3. óìåäóôœéå (ôåïòåíá âòéáîûïîá). 6-ÕÇÏÌØÎÉË p_1; p_2; : : : ; p_6 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÏÐÉÓÁÎ ŒÏËÒÕÇ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÎÉËÉ, ËÏÇÄÁ ÅÇÏ ÇÌÁŒÎÙÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ (p_1p_4), (p_2p_5), (p_3p_6) ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄14).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. üÔÁ ÔÅÏÒÅÍÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÁ Ë ÔÅÏÒÅÍÅ ðÁÓËÁÌÑ. □

3.4. œÎÕÔÒÅÎÎÑÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ ÇÌÁÄËÏÊ ËÏÎÉËÉ. çÌÁÄËÕÀ ËÏÎÉËÕ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ ÐÏÌÅÍ ÍÏÖÎÏ ŒÏÓÐÒÉ- ÎÉÍÁÔØ ËÁË ËÏÎÉËÕ œÅÒÏÎÅÚÅ C_v ÉÚ ÐÒÉÍÅÒÁ (n^∘ 1.6.1). á ÉÍÅÎ- ÎÏ, ÚÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ U É ÐÒÏÅËÔÉŒÎÕÀ ÐÒÑÍÕÀ P_1 = P(U). ôÏ- ÇÄÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÅÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ ÐÁÒ ÔÏÞÅË {a; b} ÎÁ ÜÔÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÅÔÓÑ Ó ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔØÀ P_2 = P(S^2U^∗) | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ËŒÁÄÒÉË ÎÁ P_1 . ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ œÅÒÏÎÅÚÅ

P_1^{⊂ p→{p;p;}} � P(S^2U^∗) (3-2)

ŒËÌÁÄÙŒÁÅÔ P_1 Œ P_2 ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÄŒÏÊÎÙÈ ÔÏÞÅË {p; p} . üÔÏ ŒÌÏÖÅÎÉÅ ÓŒÑÚÁÎÏ Ó ÏÐÉÓÁÎÎÙÍ Œ ÐÒÉÍÅÒÅ (n^∘ 1.6.1) ŒÌÏÖÅÎÉÅÍ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÏÒÍ Œ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÅ

P^×_1 = P(U^∗)^{⊂ →2} � P(S^2U^∗) (3-3)

ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÇÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ

det : P_1 = P(U)^∼� P(U^∗) = P^×_1 ; (3-4)

ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÀÝÅÇÏ ÔÏÞËÅ p ∈ P_1 ÌÉÎÅÊÎÕÀ ÆÏÒÍÕ det(p; x) ∈ P^×_1 , ÚÁÎÕÌÑÀÝÕÀÓÑ Œ ÔÏÞËÅ p . ðÏÌØ- ÚÕÑÓØ ÔÁËÉÍ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÅÎÉÅÍ, ÍÙ Œ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÍ ÂÕÄÅÍ ÓŒÏÂÏÄÎÏ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔØ Ó ÑÚÙËÁ ÔÏÞÅË ÎÁ ÑÚÙË ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÏÒÍ É ÏÂÒÁÔÎÏ.

åÓÌÉ ÚÁÆÉËÓÉÒÏŒÁÔØ Œ U ÂÁÚÉÓ (e_0; e_1) É ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙÊ ÂÁÚÉÓ (x_0; x_1) Œ U^∗, Á Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÂÁÚÉÓÁ Œ S^2U^∗ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØ (x^2_0; 2 x_0x_1; x^2_1), ÔÁË ÞÔÏ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ÔÏÞËÉ p = p_0e_0 +p_1e_1 ∈ P_1 ÂÕÄÕÔ (p_0 : p_1), ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÆÏÒÍÙ ’(x) = ¸_0x_0 + ¸_1x_1 ∈ P^×_1 ÂÕÄÕÔ (¸_0 : ¸_1), Á ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÙ q(x) = a_0x^2_0 + 2 a_1x_0x_1 + a_2x^2_1 ∈ P_2 ÂÕÄÕÔ (a_0 : a_1 : a_2) , ÔÏ ŒÌÏÖÅÎÉÅ (3-3) ÂÕÄÅÔ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔØ (¸_0 : ¸_1) ∈ P^×_1 Œ (a_0 : a_1 : a_2) = (¸^2_0 : ¸_0¸_1 : ¸^2_1) ∈ P_2, ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ (3-4) ÂÕÄÅÔ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÔØ ÔÏÞËÕ (p_0 : p_1) ∈ P_1 Ó ÆÏÒÍÏÊ (p_1 : −p_0) ∈ P^×_1 , Á ŒÌÏÖÅÎÉÅ (3-3) ÂÕÄÅÔ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔØ ÔÏÞËÕ (p_0 : p_1) ∈ P_1 Œ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÕÀ ÆÏÒÍÕ (a_0 : a_1 : a_2) = (p^2_1 : −p_0p_1 : p^2_0) ∈ P_2. ëÒÉŒÁÑ œÅÒÏÎÅÚÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËŒÁÄÒÁÔÎÙÈ ÔÒčÈÞÌÅÎÏŒ a_0x^2_0 + 2 a_1x_0x_1 + a_2x^2_1, ÑŒÌÑÀÝÉÈÓÑ ÐÏÌÎÙÍÉ ËŒÁÄÒÁÔÁÍÉ, É ÚÁÄÁčÔÓÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ D(a) = 0, ÇÄÅ

D(a) = a^2_1 − a_0a_1 (3-5)

ÜÔÏ ÞÅÔŒÅÒÔØ ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔÁ.

3.4.1. ìåííá. ëÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Ë ËÏÎÉËÅ œÅÒÏÎÅÚÅ Œ ÔÏÞËÅ {p; p} ∈ C_v ÏÂÒÁÚÏŒÁÎÏ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÍÉ ÐÁÒÁÍÉ ÔÏÞÅË {p; t}, t ∈ P_1.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÏÌÑÒÉÚÁÃÉÑ ÆÏÒÍÙ (3-5), ÚÁÄÁÀÝÅÊ ËÏÎÉËÕ œÅÒÏÎÅÚÅ, ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ

~D (a_0; a_1; a_2; b_0; b_1; b_2) = a_1b_1 − (a_0b_1 + a_1b_0)=2 :

õÓÌÏŒÉÅ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÐÁÒÁ ÔÏÞÅË {r; s} , ÚÁÄÁŒÁÅÍÁÑ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÏÊ det(r; x) det(s; x) Ó ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ (r_1s_1 : (r_1s_0 + r_0s_1)=2 : r_0s_0) = (2r_1s_1 : (r_1s_0 + r_0s_1) : 2r_0s_0) , ÌÅÖÉÔ ÎÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ Ë C_v , ŒÏÓÓÔÁÎÏŒÌÅÎÎÏÊ Œ ÔÏÞËÅ {p; p} Ó ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ (p^2_1 : −p_0p_1 : p^2_0) , ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ

0 = ~D ( 2r_1s_1 ; −(r_1s_0 + r_0s_1) ; 2r_0s_0 ; p^2_1 ; −p_0p_1 ; p^2_0 ) = = p_0p_1(r_1s_0 + r_0s_1) − (p^2_0r_1s_1 + p^2_1r_0s_0) = (p_1r_0 − p_0r_1)(p_0s_1 − p_1s_0) = det(r; p) det(p; s)

É ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ, ÅÓÌÉ É ÔÏÌØËÏ ÅÓÌÉ ÈÏÔØ ÏÄÎÁ ÉÚ ÔÏÞÅË {r; s} ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó p . □

3.4.2. óìåäóôœéå. ðÏÌÑÒÏÊ ÔÏÞËÉ {a; b} ∈ P_2 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ËÏÎÉËÉ œÅÒÏÎÅÚÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÑ- ÍÁÑ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÔÏÞËÉ {a; a} É {b; b}.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÏ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÍÕ, ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ËÒÉŒÏÊ œÅÒÏÎÅÚÅ, ŒÏÓÓÔÁÎÏŒÌÅÎÎÙÅ Œ ÔÏÞËÁÈ {a; a} É {b; b} , ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ {a; b}. □

3.4.3. äÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ËÏÎÉËÉ. íÙ ÂÕÄÅÍ ÎÁÚÙŒÁÔØ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ (¸_0 : ¸_1) ÆÏÒÍÙ ’(x) = ¸_0x_0 + ¸_1x_1 ŒÎÕÔÒÅÎÎÉÍÉ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ÔÏÞËÉ ’^2(x) ÎÁ ËÏ- ÎÉËÅ œÅÒÏÎÅÚÅ C_v. çÏÍÏÇÒÁÆÉÅÊ ÎÁ ËÏÎÉËÅ C_v ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ŒÓÑËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ’ : C_v � C_v, ÚÁÄÁÀÝÅÅ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.8. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÓŒÏÊÓÔŒÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÂÙÔØ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÅÊ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÂÁÚÉÓÁ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ U.

óÏÇÌÁÓÎÏ ÌÅÍÍÅ (n^∘ 3.1.1), ÌÀÂÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ’ : C_v � C_v, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ ÔÏÞËÕ (¸_0 : ¸_1) Œ ÔÏÞËÕ (f(¸_0=¸_1) : g(¸_0=¸_1)), ÇÄÅ f É g | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ, É ÂÉÅËÔÉŒÎÏÅ ŒÓÀÄÕ, ÚÁ ÉÓËÌÀÞÅÎÉÅÍ, ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ, ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÔÏÞÅË, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÅÊ. äÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ ÔÒÏÅË ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞÅË ËÏÎÉËÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁÑ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÑ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ ÐÅÒŒÕÀ ÔÒÏÊËÕ ÔÏÞÅË ŒÏ ŒÔÏÒÕÀ Ó ÓÏÈÒÁÎÅÎÉÅÍ ÐÏÒÑÄËÁ.

3.4.4. ðÒÉÍÅÒ: ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ. îÅÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÑ, ÏÂÒÁÔÎÁÑ ÓÁÍÏÊ ÓÅÂÅ, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÉÎŒÏÌÀÃÉ- ÅÊ. îÁÄ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ ÐÏÌÅÍ k ËÁÖÄÁÑ ÉÎŒÏÌÀÃÉÑ ÉÍÅÅÔ ÒÏŒÎÏ ÄŒÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞËÉ. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÅÓÌÉ ÉÎŒÏÌÀÃÉÑ ’ : P_1 � P_1 ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ P_1 = P(U) ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÁ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÁŒÔÏ- ÍÏÒÆÉÚÍÏÍ F : U � U , ÔÏ ÕÓÌÏŒÉÅ ’^2 = Id ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ F^2 = –E ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÅÎÕÌÅŒÏÇÏ – ∈ k. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÏÐÅÒÁÔÏÒ F ÁÎÎÕÌÉÒÕÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ t^2 − – = (t − √ –)(t + √ –) ÂÅÚ ËÒÁÔÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ, É ÚÎÁÞÉÔ, ÄÉÁÇÏÎÁÌÉÚÕÅÍ. ðÏÓËÏÌØËÕ ’ ≠ Id, ÏÐÅÒÁÔÏÒ F ÎÅ ÓËÁÌÑÒÅÎ, É ÚÎÁÞÉÔ, ÉÍÅÅÔ ÄŒÁ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÁ Ó ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÍÉ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ÚÎÁÞÅÎÉÑÍÉ ± √ –, ÞÔÏ ÎÅ ÔÏÌØËÏ ÄÏËÁÚÙŒÁÅÔ ÎÁÌÉÞÉÅ ÄŒÕÈ

24 á.ì.çÏÒÏÄÅÎÃÅŒ. ìÅËÃÉÉ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ.

ÒÁÚÎÙÈ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞÅË, ÎÏ É ÐÏËÁÚÙŒÁÅÔ, ÞÔÏ ÄŒÅ ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÎÅÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÅ ÐÁÒÙ ÉÈ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞÅË ÏÄÉÎÁËÏŒÙ.

íÙ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÉÎŒÏÌÀÃÉÀ Ó ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÍÉ

òÉÓ. 3⋄15. éÎŒÏÌÀÃÉÑ ÎÁ ËÏÎÉËÅ.

ÔÏÞËÁÍÉ p; q ∈ P_1 ÞÅÒÅÚ ff_{{p;q}} . çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ, ÉÎŒÏ- ÌÀÃÉÑ ff_{{p;q}} : C_v � C_v ŒÙÓÅËÁÅÔÓÑ ÎÁ C_v ÐÕÞËÏÍ ÐÒÑÍÙÈ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ {p; q} ∈ P_2 (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄15) : ÔÏÞËÉ z; w ∈ C_v ÐÅÒÅŒÏÄÑÔÓÑ ÄÒÕÇ Œ ÄÒÕÇÁ ÉÎŒÏÌÀÃÉÅÊ ff_{{p;q}} ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÐÒÑÍÁÑ (z; w) ÐÒÏÈÏ- ÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ s = {p; q}. äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÔÁËÏÅ ÇÅÏ- ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÁŒÉÌÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÎÁ C_v ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÀ, ËÏÔÏÒÁÑ ÏÂÒÁÔÎÁ ÓÁÍÏÊ ÓÅÂÅ É ÉÍÅÅÔ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÎÅÐÏ- ÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞÅË ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ Ó C_v ÄŒÕÈ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ, ÏÐÕÝÅÎÎÙÈ ÎÁ C_v ÉÚ s = {p; q}, Ô. Å. Œ ÔÏÞÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ {p; p} É {q; q}.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.9. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÉÎŒÏÌÀÃÉÊ ff_1; ff_2 : C_v � C_v ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÁ ÔÏÞËÁ z ∈ C_v ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ff_1(z) = ff_2(z).

3.4.5. ðÒÉÍÅÒ: ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÁÑ ÏÓØ. ôÏÞÎÏ ÔÁË ÖÅ, ËÁË É Œ (n^∘ 3.1.3), ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÑ ’ : C_v � C_v , ÐÅ- ÒÅŒÏÄÑÝÁÑ ÔÒÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ a_1; b_1; c_1 ∈ C_v Œ ÔÏÞËÉ a_2; b_2; c_2 ∈ C_v ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÅÊ ÐÒÏÅËÃÉÉ ‚_{b2} : C_v � ‘ É ÐÒÏÅËÃÉÉ ‚_{b1} : ‘ � C_v , ÇÄÅ ÐÒÑÍÁÑ ‘ ÓÏÅÄÉÎÑÅÔ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÐÁÒ ÐÅÒÅËÒčÓÔ- ÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ (a_1; b_2) ∩ (b_1; a_2) É (Ó_1; b_2) ∩ (b_1; Ó_2) (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄16). œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ ’ | ÜÔÏ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ‘ ∩ C_v , ÏÔËÕÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ ‘ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÔÏÞÅË a_1; b_1; c_1 ∈ C_v É ÞÔÏ ’ ÉÍÅÅÔ ÌÉÂÏ ÄŒÅ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ, ÌÉÂÏ ÏÄÎÕ (Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ‘ ËÁÓÁÅÔÓÑ C_v Œ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ) .

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ‘ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ çíô ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ŒÓÅÈ ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ (z; ’(w))∩(w; ’(z)) Ó ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÍÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÍÉ z; w ∈ C_v . ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÄÁčÔ ÎÏŒÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÔÅÏÒÅÍÙ ðÁÓËÁ- ÌÑ (n^∘ 3.3.2): ÔÒÉ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ ÐÁÒ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ Œ C_v ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ a_1c_2b_1a_2c_1b_2, ÂÕÄÕÞÉ ÔÏÞËÁÍÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÊ a_1; b_1; c_1 Œ a_2; b_2; c_2 , ÌÅÖÁÔ ÎÁ Åč ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÏÊ ÏÓÉ ‘.

òÉÓ. 3⋄16. ðÅÒÅËÒčÓÔÎÁÑ ÏÓØ. òÉÓ. 3⋄17. ðÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ.

ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÁÑ ÏÓØ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ ’ : C � C, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÓŒÏÉÍ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÎÁ ËÁËÉÅ-ÎÉÂÕÄØ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ, ÌÅÇËÏ ÓÔÒÏÉÔÓÑ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ. üÔÏ ÐÏÚŒÏÌÑÅÔ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÏÂÒÁÚ ’(z) ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ z ∈ C ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÁËÏÊ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÉ, Á ÔÁËÖÅ ÎÁÊÔÉ Åč ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ.

îÁÐÒÉÍÅÒ, ÍÏÖÎÏ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ ÎÁÞÅÒÔÉÔØ ÄŒÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ Ë ÄÁÎÎÏÊ ÇÌÁÄËÏÊ ËÏÎÉËÅ C ÉÚ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ s ∈ P_2 | ÜÔÏ ÂÕÄÕÔ ÄŒÅ ÐÒÑÍÙÅ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ s Ó ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ ff_s : C � C, ŒÙÓÅËÁÅÍÏÊ ÐÕÞËÏÍ ÐÒÑÍÙÈ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ s. þÔÏÂÙ ÎÁÊÔÉ ÜÔÉ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3⋄17), ÐÒÏŒÅÄčÍ ÞÅÒÅÚ s ÌÀÂÙÅ ÔÒÉ ÓÅËÕÝÉÈ É ÎÁÞÅÒÔÉÍ ÐÅÒÅËÒčÓÔÎÕÀ ÏÓØ ‘_{ffs} ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ ff_s. ôÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ‘_{ffs} ∩ C ÂÕÄÕÔ ÉÓËÏÍÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ ËÁÓÁÎÉÑ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.10. îÁ P_2 ÚÁÄÁÎÙ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ËÏÎÉËÁ Q É ÔÒÉ ÔÏÞËÉ A, B, C ŒÎÅ ÎÅč. ðÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÉ ÎÁÒÉÓÕÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ËÏÔÏÒÙÊ ŒÐÉÓÁÎ Œ Q, Á ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ A, B, C. óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÜÔÁ ÚÁÄÁÞÁ?

õËÁÚÁÎÉÅ. îÁÞÎčÍ ĂÎÁÉŒÎÏÅĄ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÅ ÉÚ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ p ∈ Q É ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ fl(p) ∈ Q ÔÏÞËÕ, ËÕÄÁ ÍÙ ŒÅÒÎčÍÓÑ, ÐÒÏÊÄÑ ÞÅÒÅÚ A, B, C; ÐÏÌÕÞÁÀÝÅÅÓÑ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ fl : C � C ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÏÍÏÇÒÁÆÉÅÊ, É ÎÁÓ ÉÎÔÅÒÅÓÕÀÔ Åč ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3.11. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÒÅÛÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ, ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÕÀ Ë ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ.