æÁËÕÌØÔÅÔ íÁÔÅÍÁÔÉËÉ çõ { œûü. çÅÏÍÅÔÒÉÑ. 1 ËÕÒÓ. íÏÄÕÌØ III. ìÉÓÔÏË 13 (17 ÆÅŒÒÁÌÑ 2010)

ðÒÑÍÙÅ, ËŒÁÄÒÉËÉ, ËÕÂÉËÉ. . .

ç13⋄1. óËÏÌØËÏ ÏÂÝÉÈ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ Õ ÄŒÕÈ ÇÌÁÄËÉÈ ËÏÎÉË? ç13⋄2. éÓÐÏÌØÚÕÑ ÔÏÌØËÏ ÌÉÎÅÊËÕ, ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ ÄÁÎÎÕÀ ÇÌÁÄËÕÀ ËÏÎÉ- ËÕ C ÔÁË, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÅ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ 3 ÚÁÄÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ. óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÍÏÖÅÔ ÉÍÅÔØ ÜÔÁ ÚÁÄÁÞÁ?

ç13⋄3. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÒÅÛÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ, ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÕÀ Ë ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ. ç13⋄4. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁ P_2 ÏÐÉÓÁÎÙ ÏËÏÌÏ ÏÄÎÏÊ ËÏÎÉËÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÉ ŒÐÉÓÁÎÙ Œ ÏÄÎÕ ËÏÎÉËÕ.

ç13⋄5 (ÐÏÒÉÚÍ ðÏÎÓÅÌÅ ÄÌÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ). äÁÎÙ ÄŒÅ ÇÌÁÄËÉÅ ËÏÎÉËÉ C_1; C_2 ⊂ P_2. ðÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ C_1 É ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ ÏËÏÌÏ C_2, ÔÏ ÔÁËÏÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ÎÁÒÉÓÏŒÁÔØ Ó ŒÅÒÛÉÎÏÊ Œ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÅ ÎÁ C_1.

ç13⋄6. œ P_3 ÚÁÄÁÎÙ Á) 2 Â) 3 ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÐÒÑÍÙÈ. ïÐÉÛÉÔÅ çíô, ÚÁÍÅÔÁ- ÅÍÙÈ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÍÉ ÐÒÑÍÙÍÉ, ËÏÔÏÒÙÅ ÉÈ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ.

ç13⋄7. óËÏÌØËÏ ÐÒÑÍÙÈ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÞÅÔÙÒÅ ÄÁÎÎÙÈ ÐÏÐÁÒÎÏ ÓËÒÅÝÉŒÁÀÝÉÈÓÑ ÐÒÑÍÙÈ Á) Œ P(C^3) Â) Œ P(R^3) Œ) Œ C^3 Ç) Œ R^3 (ÎÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÏÔŒÅÔÙ É ÔÅ, ÞÔÏ ÕÓÔÏÊÞÉŒÙ Ë ÍÁÌÙÍ ÛÅŒÅÌÅÎÉÑÍ ÚÁÄÁÎÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ).

ç13⋄8. óÐÒÏÅËÔÉÒÕÅÍ ËÕÂÉËÕ œÅÒÏÎÅÚÅ C_3 ⊂ P_3 = P (S^3U) (ÓÍ. ÚÁÄ. 10⋄3 a))

Á) ÉÚ ÔÏÞËÉ t^3_0 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ (3 t^2_0t_1; 3 t_0t^2_1; t^3_1) Â) ÉÚ ÔÏÞËÉ 3 t^2_0t_1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ (t^3_0; 3 t_0t^2_1; t^3_1) Œ) ÉÚ ÔÏÞËÉ 3 t^2_0t_1 + t^3_1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ (t^3_0 + 3 t_0t^2_1; 3 t^2_0t_1; 3 t_0t^2_1) .

îÁÐÉÛÉÔÅ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ É ĂŒÎÅÛÎÉÅĄ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ÐÏÌÕÞÁÀÝÉÈÓÑ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ËÒÉŒÙÈ Œ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ, Á ÔÁËÖÅ Œ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ Œ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÔÒčÈ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ ËÁÒÔ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ { ÏÂÒÁÚÅ, É ÎÁÒÉÓÕÊÔÅ ŒÓÅ ÜÔÉ 9 ÁÆÆÉÎÎÙÈ ËÒÉŒÙÈ.

ç13⋄9. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÐÌÏÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÓÔÅÐÅÎÉ d ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÔÉÒÏ- ŒÁÎÉÅÍ ËÒÉŒÏÊ œÅÒÏÎÅÚÅ C_d ⊂ P_d ÎÁ ÐÏÄÈÏÄÑÝÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ P_2 ⊂ P_d .

ç13⋄10^*. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÚÁÄ. ç13⋄8, ÞÔÏ ÎÅÏÓÏÂÁÑ^1 ËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ó ⊂ P_2 ÎÅ ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÒÁÃÉ- ÏÎÁÌØÎÏÊ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÉ.

ç13⋄11^*. ïÔÏÖÄÅÓÔŒÉÍ P_1 Ó ÇÌÁÄËÏÊ ËÏÎÉËÏÊ C ⊂ P_2 ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ œÅÒÏÎÅÚÅ.

íÎÏÖÅÓÔŒÏ ` ⊂ P_1 × P_1, ÚÁÄÁÎÎÏÅ Œ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ f(x; y) = 0, ÇÄÅ f ∈ k[x_0; x_1; y_0; y_1] ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÎ: f(x; y) = f(y; x) É ÏÄÎÏÒÏÄÅÎ ÓÔÅÐÅÎÉ 2 ËÁË ÐÏ x = (x_0 : x_1), ÔÁË É ÐÏ y = (y_0 : y_1) , ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÍ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍ 2{2 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅÍ ÎÁ C. ðÁÒÙ ÔÏÞÅË (p; q) ∈ ` ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ÉÌÉ ÖÅ ÏÂÒÁÚÏÍ É ÐÒÏÏÂÒÁÚÏÍ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÁ, ÞÔÏ ÚÁÐÉÓÙŒÁÅÔÓÑ ËÁË q ∈ `(p), p ∈ `^{−1}(q) .

Á) óËÏÌØËÏ ÏÂÒÁÚÏŒ É ÐÒÏÏÂÒÁÚÏŒ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ Õ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ? Â) óËÏÌØËÏ ÔÏÞÅË ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÓÁÍÉ ÓÅÂÅ?

ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÔÁËÏÇÏ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÑ ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ËÏÎÉËÉ Q_1 É Q_2, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ a; b ∈ C ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ

Œ) ÏÎÉ ÓÏÐÒÑÖÅÎÙ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ Q_1 (Ô. Å. b ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÐÏÌÑÒÅ a ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ Q_1) Ç) ÐÒÑÍÁÑ (a; b) ËÁÓÁÅÔÓÑ Q_2 .

ç13⋄12^* (ÐÏÒÉÚÍ ðÏÎÓÅÌÅ). æÉËÓÉÒÕÅÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ n ⩾ 3 É ÄŒÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÇÌÁÄËÉÈ ËÏÎÉËÉ C_1; C_2 ∈ P_2. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ n-ÕÇÏÌØÎÉË, ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ ó_1 É ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ ÏËÏÌÏ ó_2, ÔÏ ÔÁËÏÊ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ÎÁÒÉÓÏŒÁÔØ Ó ŒÅÒÛÉÎÏÊ Œ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÅ p ∈ C_1.

1ÂÅÚ ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ É ÚÁÏÓÔÒÅÎÉÊ, ÉÌÉ, ÆÏÒÍÁÌØÎÏ, ÂÅÚ ÔÁËÉÈ ÔÏÞÅË p ∈ C, ÞÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ËÒÉŒÏÊ C ÎÁ ÌÀÂÕÀ ÐÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ p ÐÒÑÍÕÀ ÉÍÅÅÔ Œ p ËÒÁÔÎÙÊ ËÏÒÅÎØ