æÁËÕÌØÔÅÔ íÁÔÅÍÁÔÉËÉ çõ { œûü. çÅÏÍÅÔÒÉÑ. 1 ËÕÒÓ. íÏÄÕÌØ III. 3 ÍÁÒÔÁ 2010

ðÉÓØÍÅÎÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÚÁ 3 ÍÏÄÕÌØ

ÚÁÄÁÞÉ ÍÏÖÎÏ ÒÅÛÁÔØ Œ ÌÀÂÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ; ÐÒÁŒÉÌØÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 20% (ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÄÌÑ ÐÏÌÕÞÅÎÉÑ ÚÁ ÜÔÕ ÒÁÂÏÔÕ 100%-ÐÒÏÃÅÎÔÎÏÇÏ ŒËÌÁÄÁ Œ ÉÔÏÇÏŒÕÀ ÏÔÍÅÔËÕ ÚÁ 3-Ê ÍÏÄÕÌØ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÐÒÁŒÉÌØÎÏ ÒÅÛÉÔØ ÌÀÂÙÅ 5 ÚÁÄÁÞ); Œ ÓÌÕÞÁÅ ÎÁÂÏÒÁ ÂÏÌÅÅ 100%, ÐÅÒÅÂÒÁÎÎÙÅ ÂÁÌÌÙ ÔÁËÖÅ ÂÕÄÕÔ ÕÞÔÅÎÙ ÐÒÉ ŒÙÓÔÁŒÌÅÎÉÉ ÉÔÏÇÏŒÏÊ ÏÔÍÅÔËÉ ÚÁ 3-Ê ÍÏÄÕÌØ

ç11⋄1. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÕÓÌÏŒÉÉ ÎÁ ÔÒÉ ÐÒÑÍÙÅ ‘_0, ‘_1, ‘_2 ÎÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ P_2 = P(V ) Œ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÅ V ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ÂÁÚÉÓ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ËÁÖÄÁÑ ÐÒÑÍÁÑ ‘_i ÂÙÌÁ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÕÄÁÌčÎÎÏÊ ÄÌÑ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÙ U_i = {(x_0 : x_1 : x_2) | x_i ≠ 0} ?

ç11⋄2. íÏÇÕÔ ÌÉ ÄŒÅ ÇÌÁÄËÉÅ ËÏÎÉËÉ ÎÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕ- ÔÙÍ ÐÏÌÅÍ ÐÅÒÅÓÅËÁÔØÓÑ ÒÏŒÎÏ ÐÏ Á) ÏÄÎÏÊ Â) ÄŒÕÍ Œ) ÔÒčÍ ÔÏÞËÁÍ? åÓÌÉ ÄÁ, ÐÒÉŒÅÄÉ- ÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÔÁËÉÈ ËÏÎÉË, ÅÓÌÉ ÎÅÔ, ÏÂSSÑÓÎÉÔÅ, ÐÏÞÅÍÕ.

ç11⋄3. ðÕÓÔØ ÉÎŒÏÌÀÃÉÑ^1 œ : P_1 � P_1 ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ p É q. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÔÏÞÅË a É b, ÏÔÌÉÞÎÙÈ ÏÔ p É q, ÕÓÌÏŒÉÅ œ(a) = b ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÇÁÒÍÏÎÉÞÎÏÓÔÉ^2 ÔÏÞÅË a, b ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÞÅË p, q ?

ç11⋄4. îÁÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ÎÁ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞÅË

p = (p_0 : p_1 : p_2) É q = (q_0 : q_1 : q_2)

ÎÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏÅ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ (pq) ËÁÓÁÅÔÓÑ ËÏÎÉËÉ

x^2_0 − 2 x_0x_1 + 2 x^2_1 − 2 x_1x_2 + x^2 = 0 :

ç11⋄5. éÚ ÓËÏÌØËÉÈ ÔÏÞÅË ÓÏÓÔÏÉÔ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ ËŒÁÄÒÉËÁ x^2_0 + x^2_1 + x^2 + x^2_3 = 0 Œ P_3 ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F_9 ÉÚ 9 ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ^3?

ç11⋄6. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÁÑ ÆÏËÕÓÕ ÐÁÒÁÂÏÌÙ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ËÁÓÁ- ÔÅÌØÎÏÊ Ë ÜÔÏÊ ÐÁÒÁÂÏÌÅ ÐÒÑÍÏÊ, ŒÓÅÇÄÁ ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÄÉÒÅËÔÒÉÓÅ?

ç11⋄7. úÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ ÎÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÛÅÓÔØ ÔÏÞÅË p_1; p_2; : : : ; p_6, ÎÅ ÌÅ- ÖÁÝÉÅ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ËÏÎÉËÅ É ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ÎÉÈ ÎÅ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ, É ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ P_N ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ËÕÂÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ p_1; p_2; : : : ; p_6. îÁÊÄÉÔÅ N . éÚÍÅÎÉÔÓÑ ÌÉ ÏÔŒÅÔ, ÅÓÌÉ ŒÓÅ ÛÅÓÔØ ÔÏÞÅË ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ËÏÎÉËÅ?

1ÎÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÉÎŒÏÌÀÃÉÅÊ Œ ÜÔÏÍ ËÏÎÔÅËÓÔÅ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÅÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÓÁÍÏÍÕ ÓÅÂÅ

2ÎÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÐÁÒÙ ÔÏÞÅË a, b É p, q ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÇÁÒÍÏÎÉÞÅÓËÉÍÉ ÐÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ ÄÒÕÇ Ë ÄÒÕÇÕ, ÅÓÌÉ ÄŒÏÊÎÏÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ [ a; b; p; q ] = −1

3ÎÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÐÏÌÑ F_9 = F_3[x]=(x^2 + 1) ÉÍÅÀÔ ŒÉÄ a + ib, ÇÄÅ a; b ∈ Z=(3), É i^2 ≡ −1 (mod 3)